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Séminaire d'ANALYSE
(p. EELONG)

Année 1957/58

ESPACES ANALYTINOUES

par Pierre DOLBEAULT

Les espaces analytiques ont été définis de fagon différents par He BEHNKE ot
K, STEIN [1] (o -espaces) d'une part, par H. CARTAN [8], J.-P. SERRE [10]
(@ —espaces) -et CHOW dfautrs part.

De nombreux problémes ont été étudids sur ces espaces. Par exemple, GRAUERT a dé-
fini les espaces holomorphiquement complets qui généralisent les varidétds de
Stein au cas oh l'espacc, au lieu d'€tre une variété, est un B-=cspace [2]s Un
B -sspece normal s'est introduit comme quotient d'une variété analytique complexe
X par un groupe discontinu d'automorphismes analytiques de X (H. CARTAN [8]).
Des « -espaces sont obtenus dans la théorie des décompositions analytiques des
espaces analytiques complexes due a K. STEIN [11]. |

GRAUERT et HEMMERT ont annoncé des résultats concernant les relations entre les
deux notions ainsi définies [4] ; ces résultats sont dénontrés dans [5].

Cet exposé a pour but de définir les notions de « -espace et de [f3 -espace et
d'énoncer leurs relations 4'aprés Grauert-Remmert, en suivant le résumé d'un
exposé récent de GRAUERT [3]. En outrs un schéma détaillé du proccssus de norma-
lisation d'un B=-espace est eiposé dtaprés [7] et [8].

I. Définition de Cartan-Serre @ 8 -sspaces (8], exposé 6 , [10].

1. Ensembles analytiques d'un ouvert de 1'espace numérique complexe ¢ .

Ltespace c® est muni de la topologie usuelle. Soit G un ouvert de ¢® . Un
ensemble analytique E de G est un sous—ensemble formé de G tel que, pour
tout x € E , il existe des fonctions en nombre fini fi y 1 =1, 400 , k,
4holomorphes dans un voisinage U de x dans c? s 6t tel que

UﬁE:{erlfi(x)=o, i=1, e, k} .

Alors, E muni de la topologie induite par celle de c? est localement compacte
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Les notions de dimension, d'irréductibilité et de point régulier d'un ensemblc

analytique, ainsi que le résultat suivant, sont supposdés connus 3

PROPOSITION 1. = L'ensemble K des points non réguliers d'un ensemble analytique

E d'un ouvert G C C" ost un ensemble analytique K ¢ G 3 l'ensemble E -~ K

st une variété analytigue complexe j pour tout point x €E , ona ¢
dimx K< dj_mx E .

Un point x € E est dit point irréductible de E s'il existe des voisinages
arbitrairement petits U(x) de x dans ¢ tols que U(x) NE soit irréduc-

tible. Le germe d'ensemble analytique EX défiini par E en x est alors irréduc-
tible et réciproquement.

2+ Faisceau des germes de fonctions holomorphes sur E .

Si X est un espace topologique quelconque, soit C (X) 1c faisceau des germes
de fonctions sur X & valeurs dans C .

Soit O 1le faisceau des germes de fonctions holomorphes sur c” , alors @
est un sous-faisceau de C (€") + Pour tout x €E s 1l existe un homomorphisme
de restriction ¢

£y ! C’x(Cn) —> @X(E) 3

1'image de cax par g est un sous-anneau CQX(E) de Gx(E) et l'ensenble
des (_QX(E) est un sous-faisceau O(E) de C (E) appelé le faisceau des
germes de fonctions holomorphes sur E '

Soit Ix(E) le noyau de ¢ Tostreint & Ox (ctest 1'idéal des germes de
fonctions f ¢ ©, dont la restriction 3 E est nulle), on a @

(DX(E) RY @X/IX(E) .

On dit encore que (DX(E) est l'anneau des germes de fonctions holomorphes

sur le germe d'ensemble analytique Ex défini par E en x et on le note
A(Ex) 3 le faisceau ((E) sera alors noté .A(E) .

Une fonction holomorphe sur un ouvert u de E est une section du faisceau

A(E) au-dessus de u . Remarquens qu'une fonction holonorphe est toujours
continuece.
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3. Espaces annelés.

Soient X un espace topologique et & un sous-faisceau d'anneaux commutatifs
unitaires de C(X) , alors, le couple (X , ) (ou, pour abréger X) est appelé
un espace annelé 3 $ est appelé faisceau structural de X .

Morphismes. - Soient (X1 ’ 251) et (X2 P '82) deux cspaces annelés, alors,
une applicativi
' X1 - X2
est appelés un morphisme si 3

10 ¢ est continue j

2° U, étant un ouvert de X, et f, une section de 552 au-dessus de U, ,

alors

fl=f2° "{;
est une section de 531 au-dessus de l'ouvert U; = ﬁ’"l(Ué) .

, . . . . - -1
Un morphisme ¢ est appelé un bimorphisme (ou isomorphisme) si p et P

sont des morphismese

En particulier, si E est un ensemble ahalytique d'un ouvert G de c? y L6
couple (E , A(E)) est un espace annelé.

4 p ~-c5pace . ‘

Un espace amncle (X , O} est f -espace analytique ou (S-sspace si @

19 X est séparé 3

2° pour tout point x € X , il existe un voisinage ouvert U(x) qui, muni de la
topologie de X ¢t du faisceau induit par O , soit isomorphe 3 1l'espace annelé
(E, A(E)) ot E est un cnsemble analytique d'un ouvert de c” .

Le faisceau O sera appelé le faiscsau des germes de fonctions holomorphes
sur X . '

Si X et Y sont deux espaces analytiques, tout morphisme f’: X -Y sera
appelé une application holomorphe de X dans Y .

Si V est un ouvert de X on appelle carte de V tout isomorphisme de V-

sur un ensemble analytique E d'un ouvert G d'un espace numérique complexe.
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D'aprés la définition 4'un ,ﬁ-espace, tout point x €X appartient & un ouvert

V ayant une carte.

Si X est un p-cspace, un scus-ensenble Y de X est dit analytique si,

pour toute carte w: V-—>E CG, 1l'image Lf(Y NV) est un ensenble analytique
de G contenu dans E ; alors, Y est muni d'une structure de f-espace

induite.

gV —> E étant une carte au voisinage d'un point x X , alors, par défini-
tion

- > ~ 3 X 4 X 3 °
la dimension de X en x (d:!.mx ) est égalc 2 d:m'f(x) E ;
- le point x € X est régulier si o (x) est un point régulier de E ;
- la point x €X est irréductible si Lf(x) est un point irrdéductible de E 3

cela équivaut au fait que 0, est un anneau d'intégrité. Un (3-espace dont tous
les points sont irréductibles est dit ﬂi—esgace.

I1 résulte alors de la proposition 1 ¢

PROPOSITION 2. = L'ensemble K des points non réguliers d'un P-espace X

6st un sous-ensenble analytique dé X « En tous les points x €K , ona :

dimx K <dimX X, et 1l'cnsemble X = K est une variété analytique complexe.

5. Egspaces normauxe

Ie B -espace X est dit normal en x si 1'anneau Ox est intégralement clos

dans son anneau de fractions.

PROPOSITION 3. = Si un fB-espace X est normal en un point x , alors x est

un point irréductible de X

DEMONSTRATION (communiquée par R. REMYERT). - En utilisant une carte, il suffit
de démontrer la proposition lorsque X est un ensemble émaly‘t.ique d'un ouvert
G de C".Si xeE ostun point non irréductible, il existe un élément 2z
de l'anneau des fractions de A(Ex) s cntier sur A(Ex) qui n'appartient pas - -
a A(Ex) , donc E n'est pas normal en x . Bn effet, soit E_=E UE,, ob
E

de fonction 2z égal & 1 sur E, etad 0 sur E‘.2 n'appartient pas a A(Ex)

, ¢t E‘2 sont deux germes d'ensenbles analytiques distincts de Ex o Le germe

puisque, en x , il a deux valeurs distinctes, cependant
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10 z satisfait & 22 -z = 0, donc est entier sur A(Ex) H

29 soit fl (resp. fz) € (gx qui s'annule sur E1 (résp. sur E2), alors
la restriction de fz/(f1 +£,) oppartient & 1'anncau des fractions de AE,) ,
et définit le germe 3z o

Un g =-espace est dit normal (ou @n—espace) s'il est normal en chacun de ses

points. Ainsi tout @ _=-espace est un  f,-espace.

6. Normalisation d'un f -sspace (6] [81e

Soit X un p-espace et soit X 1'ensenble des points non réguliers de X »

Un couple (X ,‘x) est appelé revétement canonique d'un P-espace X 31 :

10 X e5t un espace topologique séparé ;3 [ X = X est une application
continue propre (l.ee 3 1'image réciproque, par p , de tout compact est un

compact), non dégénérée (i.6+ ¢ telle que, pour x € X , l'enscmble Hfl(x)
soit discret) ;

20 P X - Pfl(K) — X = K est un homéomorphisme surjectif 3

"
et ne sépare nulle part X (.6

- n
3° p 1(K) est partout non dense dans X
si D est un ouvert connexe contenu dans ﬁ , alors D - p’l(K) est connexe ).

PROPOSITION 4. = Pour chaque B -espace X , il existe un revétenent canonique
(x ,'A) qui est déterminé de fagcon unique & un hondonorphisme prés ; l'applica-

tion pos b ¢ —> X est un homdomorphisme si et seulement si X est un

ﬁi-esgace.

THEOREME 1o = Soit (X ,r,) le revitement canonlquc d'un 13-espacc ; alors
e posséde un faisceau structural et un seul O , tel que (X gsoit un
B ~espace et que M3 § —»%¥ soit une application holomorphs. L'espace X - r« (K)
est une variété analytique complexe ; l'applicahion ps ﬁ‘ P (K) - X - K

6st biholomorphe.
A A :
Le P-sspace (X, 0) est appelé la normalisation de (x, 0) .

I1 suffit de démontrer la proposition 4 et le théoréme 1 sur une carte, donc
de supposer que X est un ensemble analytique d'un ouvert de CF . Les

nunéros 7, 8 et 9 ont pour objet de donner le schéma des dénonstrations.
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7. Construction du revitement canonique. Cas d'un ensenbls analytique principal
([ 8], exposds 7, 8, 8 bis).

Soit X une variété analytique complexe ; soit (3(}() 1l'ensenble de tous les
germes d'ensembles analytiques irréductibles en tous les points de X nuni de la
topologie suivante ¢ dans un ouvert ds X , soit E un ensemble analytique et
soit 8 ‘1'ensemble de toutes les conposantes irréductibles des germes E défi=-
nis par E aux points x €E ; par définition, les parties E de C((X) cons=
tituent un systéme fondemental d'ouverts de la topologie de %(X)

En particulier, si E est un ensemble analytique de X , l'ensemble T ouni de
1a topologie induite par celle de %(X) est tel que la projection canonique
qr : E—E qui appligue une composante irréductible d'un germe Ex sur le

point x soit continuee.

Supposons, d'abord, que E soit un ensemble analytique principal (i.es défini
au voisinage de chaque point par une seule équation), on nontre facilement que
E a une t.opoloo'ie séparée, et que 1l'application T ¢ E—E est propre, en
particulier, E est localement compact d'apres la définition de E y ll'appli-
cation TT est non dégénirée. Si K cst l'ensemble des points non regullers de
E , alors, la restriction de T & E - TFl (K) est biunivoque puisque tout
point régulier est irréductible et, pulsque ’ﬁ:‘ est localenment compact, c'est

un homéomorphisme surjectifs

Dens tout ouvert U de E s on 2ppelle fonction holomorphe toute fonct.:.on f
définie et continue dans U qui, en tout point x de U r\(E - T (K)) induit
un germe égal & g T ot g est un germe de fonction holonorphe sur E en x o

Les fonctions holomorphes dans U constitusnt un anneau comu‘outn.f unitaire
A(EU) - Etant donné un point Tel . lo linite inductive des A(E ) oiles U
sont les voisinages ouverts de 2 est, par définiticen, 1l'anneau A(E ) des

germes de fonctions holomorphes en a . On voit que 1 ensenble des anneaux A(Em)

constitue un faisceau A("E\)l) s que le couple (ﬁ s A(E)) st un espace annelé et

& -s - N .
que E = ‘n‘l(K) est une variété analytique complexe.

~ ‘ .
On appelle point régulier de E un point au voisinage duquel l'espace ann;sle

®, A(E)) est une variété ans .Lythuc conplexe 3 alors, l'ensemble des points

non réguliers est contenu dans T (K) .

PROPOSITION 5. - Tout point de 1'espice B posséde un systéme fondamental de

voisinages ouverts dont l'intersection avec 1l'snsenble des points réguliers est

CONNeXe ¢
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Cela résulte du fait que E possdéde aussi cette propriété puisque l'ensenble
des points non réguliers de E dans un voisinage U de chaque point x <« E
est contenu dans l'enseiible des zéros du discrinminant du polynfne distingué
dont U est le lieu des zéros.

PROPOSITION 6, - L'anneau A(Ea) cst un anneau d'intégritd.

~ot “3 ,
En effet, en un point régulier a ¢E , l'onneau ACEg) est d'intégrité ; la
propriété reste vraie en un point quelconque & cause de la proposition 5.

On appelle composé direct des anneaux Al y ses 5 A 1'annenu dont les éléments
sont les p=tuples (u1 5 eee p up) (ui e.Ai) s ¢t dont les lois de composition

sont définies ainsi u, et vy étant des &lénients de Ai :
(a 5 oo ,'up) TV s eee vp) = (4 +v 5 eeo » Wy * vp) ;

(4 9 ooy u‘p).(v1 ) see g vp) = (vy 5 eee s upvp) .

Soit a ¢ E ; 1l'ensemble 'ﬂ’l(a) se conpose d'un nombre fini de points

~
é;*f'ﬁ ; eppelons X(Ea) 1tgrneau composé direct des anneaux A(Eg ) , en parti-

LY z
culier, si a est un point irréductible de E , on a @ A(Ea) = A(EE) .

THEOREME 2 (8], exposé 7)s = L'anneau KYEa) est la clBture intégrale de
A(Ea) 3 c'est un anneau nocthérien et un wmodule de type finl sur A(Ea) . 51 le

germe Ea est irrdductible, il existe un enticr n et un idéal J de 1l'anneau

Em des séries & m variables ccnvergentcs en O tels que fK(Ea)av Hm/ﬁ .

La démonstration repuse, en parviculier, sur le lerme suivant

IEME 1, = AprAs mne dyen*nalle transfornotion lind~ire de coordonnéeg en a ,

le germe B, étent défini par 1'équation Pz ; % ;5 «.. ; xk) =0, 0ol P

st un polyndme distingué en 3z , tout Sldment f & K(Ea) satisfait & une relation:

[OP(z)/9z)f = Q(z) ou OF(z)/0z est la restrictiona E du polynéme OP/dz et

n
by

oh Q(z) est la restriction & E d'un polyndne de degré < deg P(z) -1 , &

coefficients holomorphes en Xy oy oeer 9 X QU voisinage de l'originee

8. Cas d'un ensecmble analytique quelconque ([8], exposés 8, 8 bis).

Soit Ea un germe d'ensemble cnalytique irréductible, de dimension q , d'une
. . 3 3 L] L3 . n
variété anelytiquc complexe de dimension n (ou, ce qui revient au méme, de C )

On seit, qu'aprés une ¢ventmelle transformation lindaire de coordonnées, il existe
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un polynfne distingué irréductible P(z g+l 5% 9 eeey zq) de degré h et
des polyndmes Qi(z R I 7 ) distingudés de degré <h -1 tels que
Ea soit l'adhbrence, dans C" , du 1161.1 des zéros des polyndnes

Soit V le germe d'ensemble analytique principal défini, dans Cq."l s par
P(zCl+1 H z1 y ceey 2, ) =0 et soit p 1'application qui envoie le point de
coordonndes (zl y vee s T ) ds E sur le point de coordonndes
(Zl 9 tee Zq+1) de VV °

4 \

THEOREME 3. = Il exists un germe d'homéonorphisne p du germe d'ensenmble
analytique irréductible E_ sur V. tel qus lo di~grams

o T, st T, désignent les projections canoniques, soit conmutatif.

Dﬁ)MONSTRATION abrégéces = D'aprés le lemme 1, les cl8tures :Lntcgmlcs de
A(E ) et de A(V ) sont 1dentiqueg, donc la clbture intégrale A(E ) de 1-(E )
est canonlquemcnt isonorphe & n(v ) « Les fonctions Zy 5 eee s By sont holo-
morphes sur V s on définit un geme dtapplication Lf Vv -e“aEa en faisant
correspondre é tout point M de V le point de C" dont les coordonndes sont

les valeurs de z; 5 40, z, en M .

Ltimege réciproque, par p , de l'ensemble des points singulicrs de VV dans
Ea est contenus dans l'ensemblec des points on ()P/r)zq A # 0, donc est dense 3
on montre alors qu'il existe une application continue P et une seule telle que
le diagramme de l'énoncé soit commutatif,

L'image régiproque, par 6? s de l'ensemble des points regullers de E étant
dense dans Vv s Cn montre qu'il existe une application continue \f‘ determm,c
de fagon unique telle que \p = T"l o :F « Alors, a??'o p ,'(resp. p o \(J) est
1tapplication identique de ﬁa (respe VV) sur lui-néne, donc f?’ et P sont
des homéomorphisnes inverses 1l'un de 1'autre. '

Le théoréme 3 et les propriétés de E détablies au n® 7 lorsque E est princi=-

pal montrent que E et 1la projection E - E définie en chaque point a
por “Tl constituent un rev8tement canonique de E ot établissent la proposition 4
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pour E .

9. Normalisation d'un enscmble analytique d'un ouvert dec ¢ [8]s

Un faisceau d'anncoux % d¢fini sur une variété analytique complexe M est
dit analytique ei; Alsignont o> 0 le faisceau des gernes de fonctions holonore-

Py

phes sur M , pour tout point x €M , l'anneau § st un ¥ -nodule.

Soient (q, un faisceau dtanncaux cormutatifs unitaires sur M et Je un
faisceau de (@ -modules sur M j soient sy 5 oo, sp des sections de J‘ ale.
dessus d'un ouvert UC M, soit ¢ 1'homomorphisne @@ (U) = Ge(U) qui

epplique (f; 5 eee £ ) € ctp (x € U) dons }__f s, (x) € Sf « L noyau
i=1
Gﬁ(s1 s vee sp) de 1'homomorphisne ¥ est une sous-faisceau de (a.p appele 1e

faisceau des relations entre les 83 (sur U).

Un faisceau de (L-modulcs ¥ est dit de type fini s'il fest localement cngendré
par un nombre fini de ses sections ([9], p-207).

Un faisceau de (A —modules 3t est dit cohérent ([9], p. 207) si @
ae & est de type fini

0 . ‘/‘v
be 81 85, ees, S5 sont des sections de J* au-dessus A'un ouvert U CcM,

le faisceau des relations entre les 8 est un faisceau de type fini.

Etant donné un ensemble analytique W d'une variétd anlytique ecomplexe M

on lui associe le faisceau I(W) défini ainsi
pour z ¢W , soit Iz(w) = OZ(M) ; |
pour z € W , soit IZ(W) 1'idéal des ¢lénents de L’?Z(M) qui s'anmident

‘identiquement sur le germe: WZ s 2lors, on a :

THEOREME 4. = Le faisceau I(W) est un faisceau cohérent.

Pour la démontration, voir [7], exposé 16.

’ | .
CONSEQUENCE, - Le faisceen AW) = OW(M)/I(W) est un faisceau cohérent.

Soit E un ensemble analytique d'un ouvert U de ct . Ut.ilisa.nt les nota=-
tions du n° 8, on appcllera gerne de fonction holomorphe sur E tout geTTG
g=fgp, 00 f (_,A(V ) 3 les gernes de fonctions holomorphes sur E ont done
la méme définition que lorsque E est principal. L'cnsenble des g(-.rnes g
cst un anneau isomorphs & A(V ) qu'on notera A(E ) .
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Pour tout x €U , on pose ¢

0 si x ¢E,
r~ )
Ji =
@ =]
A(EX) si x €E .

KX(E) est un @x(Gn)-module la réunion A(E) des L (E) o une structure ds
faisceau analytique sur U , la topologic sur A(E) etant définde de la fagon
suivante $ pour tout ouvert u de U et toute fonction holomorphe £ sur
ltouvert de B imege réciproque de E nu pour la projection canonique T~ E,
1l'ensemble des éléments induits par £ sur chacun des L (E) pour X eu dcflnit
wn ouvert de la topologie de A(E) les ouverts ainsi deflnls constituent un
systéme fondemental d'ouverts dc cette topologic.

THEOREME 5 (OKA)s = Le faisceau K(E) est un faisceau analytique cohérent e
Pour la démonstration, voir [8], exposé 10 et 11,

" Soit x eE et soit i‘ii un point de B qui se projette sur x , de sorte que
~)
E~ est une composante irrdductible de Ex ; 1l'annesu K(Ex) 6st le conposé
: S
direct des anneaux intégralement clos 4 (E§ ) 5 4 chaque composante irréductible
i .
Ex est associée, dans le théoréme 3, une conposante irréductible \7;7 de V_ ;

d'aprés le théortme 2, il existe un enticr m; 6t un idéal J; de H = tel

. ~ o i1
qus 1'anneau A(Ei‘c' ) A(VG ) soit isomorphe 3 H /Ji « Soit E~ wun ensemble
.1 I, . i v
analytique d'un ouvert U~ de C * définissent le gerne E; de 1'idéal Ji 3
i
N
ltanneau Hm./Ji est l'anneau A(E;‘r ) des germes de fonctions holomorphes sur
3L i '
[ ]

£ |
Soit Ki(E) le sous~faisceau de X(E) dont les seuls éléments non nuls sont les

germes de fonctions holomorphes sur une composante de ﬁ induisent le seul germe

irréductible E < Le foisceau A(E) éta.nt cohérent (théoréne 5), il en est

de mdme de son sdus-faisceau de type fini 21 () ((9], p 208).

Considérons le faisceau A(ﬁ ) (D(Ui)/I(E ) dans 1les notations de la conséquen—
ce du théoréne 4 ; on a I (E )/»J « Le faisceau A(ﬂ ) est cohérent d'aprés

Yy
1a conséquence du théoréme 4 et Ai(E) A(Eu) A [E ], donc les deux faisceaux
I3

cohérents A (E) et A(E ) sont isomorphes sur tout un vms:mage de X o



4-11

L'isomorphisme ci-dessus Aéfinit un isomorphisiie d'un voisinage do Sc/i de
1'espace annelé (E* , Ai(E)) sur un voisinage de y, de l'espace cnnelé

v 1 9
(Ei , A(EL)) 3 ce dernier est un ensemble analytique dA'un ouvert de le runi

du faisceau de ses germes de fonctions holomorphes.

L'espace ameld (E , A(E)) cst donc un f-cspace 3 de plus, corme A(E?c)
est intégralement clos en tout point ¥ ¢E , c'est un espace nornal.

~ ~
Enfin, l'application dé E sur E définie par T\‘l en tout point de E est
w~
un morphisme, donc définit une npplication holororshe de E sur E .

Cela ¢tablit le théoréme 1 pour E , donc pour tout /3 -espoces

IT. Définition de Behnke-Stein : & =espuces [1 ]

1. Revétements analytioues [3], [4].

Soit Y un domaine comnexe de € (ou plus généralement une variétd analyti-
que complexe connexe de dinension 1 )« Un triple: G\J = (¥ y $, Y) est appeld un
revitenent analytique de Y si '

I , . -
a.- Y est un espace sépard, localement compact § @

>

—>Y est une applica-~
(yo) sy ¥, €Y est

—

tion continue et propre de T sur Y 3 tout ensemble P
fini 3

be I1 existe un ensembls analytique A €Y de dirmension complexs <n =1 tel
que ¢

e
P Y- (L) =>Y -4

soit un homéomorphisme local 3 tout point y1€=15 -1 (A) posside une base de voi-

1

sinages comexes V., tels qus V, = (& (4) n V) soit non vide et connexe.

I1 résulte de la définition qﬁe le revétement, au-dessus de Y - A , est non
remifié et que le nombre de points de 3t (yo) pour y &Y - A est fixe ;
on l'appelle le nombre de feuillets du rev8tement. Les points y E? en lesquels
® n'est pas un homéomorphisme local sont appelés les points de remificrtion de

5‘3 ; soit B 1l'ensemble de ces points, alors, &$(B) C4 ,

On démontre [3]

P?CPOSITION 7. - ¢ (B) est un ensemble analytique de dimension n -1 .
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PROPOSITION 8. = Soit %Y'= (¥ ,$', ¥ - 4) un revétenent analytique non rani-
fié, ob A est un ensemble analytigus de Y de dipension <din Y ; alors '15

peut &tre prolongé en un rev8tement analytioue de Y , de fagon unigue, & un
isomorphisme pres.

"2, Fonctions holomorphes [3Js

Soient "?b = (: ’ ¢ , I) un revitenent analytique de Y, B 1l'ensemble des
~
points de ramification, D un ouvert de Y , f unme fonction & valeurs complexes
dems D j; f est dite holomorphe dans D si 3 '

10 £ est continue dans D ;

20 si Y5 €D ~-B et si U(y ) est un voisinage de y appliqué homéonorphi=-
quement sur un voisinage V de 2z ?E'(y ) , elors £ &7 (z) est holomorphe
dans V .

A
L'ensenble des germes de fonctions holomorphes sur Y constitue un faisceau
0 et (Q , 0) est un espace annelés

3+ A =cspacce
Un espace annelé (X , 0) est un < -espace si :
1° X est séparé ;

29 en chaque point x € X , il existe un voisinage ouvert U(x) qui, muni
de la tOpoiogie de X et du faisceau induit par O soit isomorphe & l'espace
annelé constitué par l'espace de revétement d'un revétement analytique muni du
feiscezu des germes de fonctions holomorphes.

PROPOSITION 9, = Le_théortme de prolongement de Riemann est valable pour les
o —gspaces [3], [1]e

III. Relations entre les & -espaces et les B-sspaces [3], [4], (51

D'aprés le thé:réme d'immersion de Remiert-Stein [6] et 1le théoréme de prolon-
gement de Riemann, on a 8

PROPOSITION 10, = Tout ﬁn-espace est un X =espace.

. Un revétement analytique 4 ,& , Y) est appeld un revétenment de Cartan si,
en chaque point 2z € ¥ , il existe un voisinage V(z ) c Y et, dans

U= &1 (V) , une fonctlon holomorphe g telle que A(V) désignant l'anneau des



4-13

foncticns holomorphes sur V , le degré (g ¢ A(V)) soit égal au nombre b
de feuillets du revetement (isec. que g soit définie por un polyndme unitaire
irréductible de degré b & coefficients dans 4(V)).

Un ® -esprce qui est localement isomorphe & un revétenent de Cartan est appelé

un mb-espﬂce.
On démontre [3] :

PROPOSITION 11, - Tout - ﬁn-GSpace est un Oé~espace.

Inversement, en utilisant le théoréme 5, on prouve @

PROPOSITION 12. = Tout ® ,—espace est un lsn-espace.

GRAUERT et REMMERT ont nontré

THEOREME 6. - Tout rev&tement annlytique est un revéteuent de Cartan [4], [5].

D'ou, & 1'~ide des propositions 11 et 12

4 \ .
THENREME 7. = Les classes des X —cspaces et des ﬁn—espaces sont identiquess
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