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Exposé n° 15

QUELQUES RESULTATS NOUVEAUX DANS L'ETUDE D'UN ENSEMBLE

REMARQUABLE D'ENTIERS ALGEBRIQUES.

(Résumé de 1a conférence faite par Ch. PISOT, le 21 février 1955).
[les démonstrations viennent de parnftre [3] ot [4]. ]
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Soit & wun entier algébrique, zéro du polynome
P(z) = Py *+ PyZ + oo + £z, pp>0 , £ = * 1, dont tous les conju~
gués Oi , sauf D | vérifient les inégalités strictes leij < 1 ; posons
Q(z) = €25P(1/2) . L'étude de l'enscmble S des nombres O est intimement
liée & celle des fractions rationnelles 4(z)/Q(z) , ol ‘A(z)‘ ;ﬁ!Q(z)'
© sur izl 1 et o A(z) est un polynome & coefficients entiers. Ces
fractions forment dans ‘z} 1 une fomille normole fermée [2] ; il on
résulte que l'cnsenble S est fermé [5] et que les nombres 8 de s qui
appartiennent & 1l'enscmble dérivé S' sont caractérisés par l'existence
d'un polynome A(z) pour lequcl 1'égalité {A(z){ = lQ(z)‘ sur iz] =1

n'a lieu qu'en un nombre fini de points au plus [ 1],

Les fractions rationnclles A(z)/Q(z) ont un seul péle z = 1/6
dons |z| £t ; leur dévcloppement uy + WT o+ .. + unzn + ... 2 des
coefficients u entiers rationnels. Une méthode d'étude [3] de 1l'ensemble
S peut &tre déduite du "probldme des coefficients" pour les fonctions .
f(z) méromorphes dans ‘z; = I, réelles pour z réel, ayant un seul pdle.
z= X>0 dans [z| £1 et vérifiant ‘f(z)i =1 sur |z|=1, avee
£(0) = ug 21, Dans lc cas ol uy > 1, on considére la fonction

uof(z) -1

£,(2) =z -ETES—:—ES ; si uy =1, on considére

(zz+ uz - 1)f(z) ~ (22— 1)

g,(z)

; les fonctions f,(z) ou g,(z)
(22- u,z - 1) - (zz_ 1)f(2) 1 R

sont holomorphcs -dans ] zl £ 1 et bornées supérieurement par 1 sur
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{ z‘ = 1 ; on peut 2lors, par un procédé classique, obtenir des conditions
nécessaires ct suffisantes pour le dévcloppement de f£(z) , ne faisant

intervenir que les cocfficients W o En appliquant les résultats obtenus

aux fonetions f£(z) = A(z)/Q(z) E on peut ainsi déterminer tous les nombres

de S infériecurs & Qi =i ; on en déduit que 63_ cst le plus

2
petit nombre de §' (ef.[6] et [1]). On pout de mdme montrer [4] , que les
sculs nombres de S' inférieurs & 1,8 sont Gi et E?é =1,75 ... ,

zéro de 1 -z + 22° - 23 , carré du plus petit nombre de S .
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