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SUR LA TRANSFORMATION DE FOURIER p-ADIQUE

par Jean FRESNEL

Séminaire DELANGE-PISOT-POITOU
(Théorie des nombres)
15e année, 1973/74, n° 8, 2 p. 17 décembre 1973

Soit p un nombre premier, ~ le corps p-adique élémentaire, K une exten-

sion valuée complète de contenant le groupe r de toutes les racines de l’unité

d’ordre une puissance de p .

Soit Z le groupe additif des entiers p-adiques. Le groupe des homomorphismes
continus de Z dans K* , d’ ordre fini, s’ identif ie au groupe r de la façon

suivante : si r l ’homomorphisme correspondant est l ’ application x .~..> Y .

On appelle L (r) l’algèbre des fonctions définies sur r à valeurs dans K ,

et tendant vers 0 selon le filtre des complémentaires des parties finies de r .

On définit alors une transformation de Fourier p-adique F de L (r) dans l’al-

gèbre C(Zp , K) des fonctions continues de Z dans K : si f E 

où :

Nous démontrons que cette transformation de Fourier p-adique est non injective
mais surjective.

Nous précisons la non-injectivité de la transformation de Fourier p-adique en
considérant le problème suivant : soit L une extension valuée complète de ,
so it f une f onct ion définie sur r à valeur dans L et tendant vers 0 selon

le filtre des complémentaires des parties finies de r. Alors, pour quels corps
L , l’égalité

implique f = 0 ?

Nous démontrons qu’il en est ainsi pour les corps L values complets dont l’in-
dice de ramification sauvage sur jQ~ est fini.

Enfin nous étendons l’étude de la sur jectivité de la transformation de Fourier

p-adique relative à Z à celle relative à tout groupe abélien compact totalement
discontinu.
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