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FORME LINEAIRE SUR ©

par Daniel BARSKY

soit £F l'espace des fonctions de U dans Qp , développables en série de

Laurent & coefficients d'indice positif seulement

> a X et lin a = o .
n>0 n—eo

On sait ([1]) que 1l'on peut écrire

£(x) = 2 v Q(x) ,

n30
od Qn(x) = (1 = X)<1 - g) cee (l - —EET (1a suite n —> o est une suite tres
bien répartie dans U ) et (£(x) € £) <=> (lim b = o) .

N~
el

. PR . + .
Soient In des formes linéaires continues sur £ (munl de la norme

sup a = sup bn )y
n n

telles que (I lQm(x)) = § (symbole de Kronecker). On trouve que
n n,m

To=6, ,
5& IO
R ACEAC R
8 n n
A I & 1(‘Y ) I, 9 ) Iy

N . n
ou & est la mesure de Dirac en o .
S . ~+ P .
Toute forme linéaire continue sur £ peut s'écrire p = 2 Bn In s la suite

n
des Bn est bornée (Bn € 3@) (ef. [3]), et HuH = 32§ IBnl .

PROPOSITION 1. - Il existe une forme M , unigue & la multiplication par une

constante prés, qui est invariante par les translations de U .

@ltlsn)) = @lex)y , tsevu ,

=B 2 I .
1 o n
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'LEMME., - On a

s =I>E 228 X)
Q,(sx) 2% Q,(x)

n

avec . aﬁ’s =1 et a:ll’s = s ; pour que 1'on ait Wlf(sx)y = @lf(x)) , il
h=0

faut et il suffit que, ¥ n , (uLQn(st = (ulQn(x)) ; donc, si W= 2 B I »

n0

il faut et il suffit que

h=0

De 13 on tire, par récurrence, que 3B, = Bl = eee =B &

Prolongement de w & £ o = On dira que W agit sur f , si la suite

Ve = <unk_l|f(X)>

est convergente pour k =»® , ol

nk—l

" = 2 b
nk-l n=0 n

k

et m =7 (p-1) .
PROPOSITION 2. - W agit sur -}l; ’
, o2 =)
-_—= Z n ?
X n:o o
n;
oK -1

done Vk =

1
o - 1 nk—l'
o

Comme n —> o"  est trés bien répartie dans U , on montre facilement que
1 1
|\)kl < ;E;T , donc QJ;I -IZ> =0 .

PROPOSITION 3. — W agit sur —— pour h >1 .

Ceci se démontre en écrivant

et en montrant que
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et que

n+1)

n+h 1
3 1 (1 -« )

_ ven (1 = )
n,h b (1 = @) «os (l—ozh 1)

PROPOSITION 4. = W agit sur £ .
Ceci se démontre par le théordme de BanachwSteinhaus-Momna ([27]).

PROPOSITION 5. = (u|x") =0 et (u]1) =

Application. - Soit f(x) = a X* . A quelles conditions, sur les a » f

n>0
peut-elle s'écrire
f(x) = 2 ——1-]\;-— avec A —>0 ?
k0 (1 - x)

On montre que Q&Olf(z) = a (ou ug est 1'analogue de y sur le cercle de

centre O et de rayon r )

1 1
Qig I x)k> = = (n+k=1) e (n+1)
n+k-:l
_( K- 1 )
hih - 1) v (h -k 2
) QLO - x [hig : )(k - 57! - SR
donc
§ (n~+ k - 1)
T k=1 k! k -1 ’

ce qui montre gue n =>» a est la restriction 8 N de la fonction continue de 2

dans Qp ’
® X+ k=1
G(x) = kZl xk( )

k-1

(cf. [1] et [2]).
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