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SUR LES CÔNES CONVEXES TOPOLOGIQUES

par Paulette SAAB

Séminaire CHOQUET
(Initiation à 1~ analyse)
14e année, 1974/75, Communication n° 6, 2 p. Février 1975

Nous donnons une démonstration simple d’un théorème de concernant les

cônes convexes topo logiques.

Définition 1... Un cône convexe abstrait est un demi-groupe abélien ~~ ~ +~ ~
drôlement neutre 0 x , muni d’une loi de composition externe : ~A ~ x) -.~> ~, . x

de ,R . x X dans X telle que, pour tout x et y dans X ~ tout ~ et tout
dans on ait :

Définition 2. - On appelle cône convexe topologique tout cône convexe abstrait
muni d’une topologie telle que les deux applications canoniques de X x X dans X

et de R+  X dans X soient continues.

Définition 3. - Un cône convexe abstrait est dit régulier si, pour tous x , a

et b dans X , (x + a = x + b) implique que a = b .

THEOREME 3 [1]. - Un cône convexe abstrait est régulier si, et seulement si, il
est isomor he à un sous-cône conve xe d’un espace vectoriel réel.

THEOREME 4. - Tout cône convexe topologique séparé est régulier.

En effet, soient x ~ a et b E X tels que

( 1) implique que , pour tout n (0) , x + na = x + nb , d’où

donc a = b .

Les théorèmes 3 et 4 impliquent que tout cône convexe topologique séparé est en
fait plongeable dans un espace vectoriel réel.
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