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Séminaire CHOQUET C3-01
(Initiation a l'analyse)
lle~12e annéeg, 1971-1973, Communication n® 3, 2 p. Février 1973

IDEMPOTENCE DE L'OPéRATION DE SOUSLIN

par Richard BECKER

Ce travail a pour objet de donner une démonstration tres simple de 1'idempotence
de l'opération de Souslin, dans le cadre d'une famille ¥ de parties d'un ensemble

E , stable par intersection finie.

Les notations et définitions sont celles de [1] :

1° Soit A = (HS) une famille de parties de E dans % , indexée par les suites
finies s de N , ensemble des entiers naturels. On dit que A est un systéme dé-

terminant de E .

20 8i o est un élément de ¥ (suites infinies de N ), la notation s <o si=-

gnifie que s est une section commengante de o . On pose

H = n H .
a S<o S

30 On pose
=U .
HA OEYL HG

On dit que HA est le noyau de A , et est un ensemble ¥-souslinien. L'opéra=-

tion A =3 HA est appelée Opération de Souslin.

7\
THEOREME (Idempotence de 1'opération de Souslin [1], [2], [3]). = Tout noyau d'un

systéme déterminant de E , dont les éléments sont H-sousliniens, est lui-méme %—

souslinien.

Preuve. = On va supposer E € ¥ . Les modifications & apporter dans le cas con-

traire seront évidentes. On a

= - s!
H, = Lgez ﬂs<,c H, avec H_ = Uc, ﬂs,<b, H, ,ob HSZ €%,

Soit (p, q) = e(p , q) 1'application de N* x N dans ¥ , déduite de
1'énumération classique de N¥ xN: (1,0); (1,1), (2,03 (1,2,
(2,1),(3,0 13 (1,3 ,(,2,3,1) , (4, 0) ; etc. ot 1'on range les
couples (p , q) de N* x N de sorte que e(p, q) < e(p', q') si, et seulement
si: oubien p+ q<p'+q" ,oubien p+q=p'+q" et pgop'.

Soit s = al ’ a2 y see an une suite finie de longueur z(s) =n :

1°8i n est de la forme n =-e(p , 0) , on pose : K, =E.

=
i
s
2

20 83i n est de la forme n = e(p , q) » &V€C q 2 1 , on pose

T T %(1,0) * %e(2,0) T *** 7 2(p,0)

t = eoe [}
ae(Pfl) ’ ae(P'2) ! ’ ae(p1Q)



C3-02
Soit o : k +=> o(k) , une suite infinie, on pose :

¢} G(e(l ’ O)) s 0(9(2 ’ O)) 3 eee G(e(i ’ O)) 9 e

Il

0

et, pour p>1:

Up = O(e(P ’ 1)) ’ 0(e(p ’ 2)) y ees U(e(P ’ m)) y oo

On a alors

o
_ 4(s) c
KCr = ns<bo(Hs ) et donc KA HA
Réciproquement,

st,x)

Xe HA@HGX, Vs <o, chs,x) telle que x € H_ .

On aura donc x € KG dés que o sera telle que :

Oy = Oy et ¥ s < og GZ(S) = GZS,X) .

Or ceci est toujours réalisable car ¢ kwdy(co 300 1059 ece s Gp ’ ees) cCONS—

titue une bijection de ¥ sur (E)N .
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