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[K'1c]
GENERALISATION DE LA NOTION DE POINTS RECIPROQUES ;
Par EmiLe WEBER,

Ingénieur.

1. Soit P un point gquelconque du plan ABC. Nous
désignons ses coordonnées barycentriques par 2, 3, v.
Son triangle pédal est le triangle A, B, C,.

Soit R (X, 1, v) un{autre point du plan ABC. Joi-
gnons AR. Cette droite coupe B,C, en m. Prenons le
point ' isotomique de m sur la base B,C, et cherchons
I'équation de la droite Am'. Les coordonnées barycen-
lriques courantes sont x, y, z.

Les équations de B,C, et de AR étant

x
—— J =0 et vy =pnz,
o

il est facile de voir que les coordonnées barycentriques

absolues du point m sont Koc(% 4 i{) » K, Ky, on

K — By .
T opyla+ B)+vB(a+v)

Les coordonnées barycentriques du point milien
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de B,\C, sont

Y
A+ Y
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Les coordonnées y ct 5 du point m' (symétrique de m
par rapport au milieu) sont respectivement :

Y
— ot — K
a—+ 8 Ky ¢ o+ v
cL, aprés un calcul trés simple, on a I'équation de la
droite Am':
(a+7)2p?
P.
(a+ B)2y2
v

RN

2. Si nous effectuons les mémes constructions
pour BR et CR, que pour AR, nous obtiendrons les
droites Bn' et Cp'. Les equations de ces droites s’ob-
tiennent par le simple jea des permutations et sont

(2 +8)y
4 v
z - (B+1)a’
I
(B+y)e
xr A
P eI
I

3. 11 résulte de la que les droites Am', Bn', Cp'
concourent en un point R’ dont les coordonnées sont :

(B +y)e (v )22 (a+B)y
+ + + Y.
A ’ 1 ’ v

Nous proposons d’appeler le point R’ point réciproque
de R dans le systéme («, 3, v).

4. Si le point origine P est le barycentre G de ABC,
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le point réciproque R’ de R dans le systéme (1, 1, 1)
sera

ce qui est bien le point réciproque de R d’aprés la
notion habituelle introduite par G. de Longchamps.

3. Steiner a donné le théoréme suivant : Si Pon
joint les trois sommets aux points milieun des cotés
correspondants B,C;, (A, A;{B; on obtient trois
droites concourantes. (e théoréme est visiblement un
cas particulier de la théovie ci-dessus.

6. 1l est facile de faire rentrer la notion des points
isogonaux dans cette correspondance générale (R, R").
On sait, que linverse triangulaire du point %, p, v a
pour coordonnées bary centriques %2, IL:, c—z La question
se posc comme suil : quel point P faut-il choisir comme
point origine de la transformation (RR'), pour que R’
<oit V'inverse triangulaire de R?

1l faut avoir

aihie=o(%—yr By +a)yir=B),
ou

g By — 1 . ! . I .
TP —a—b+c’ —b+a+c —c+a+b
Le point I> doit donc étre le point de Gergonne de ABC.
La transformation isogonale est donc une transfor-
mation réciproque ayant pour point-origine le point de
Gergonne du triangle fondamental,

7. La généralisation précédente rentre dans les trans-
formations involutives étudiées dans Mathesis, 1888,
p- 177. Par les sommets A, B, C menons des paral-
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leles a B,Cy, C;A4, A;B,. Ces droites forment un tri-
angle A,B,C,. Appelons Ay, B;, C; les milienx des
droites B, C;,C; A;,A;B;. Imaginons maintenant trois
faisceaux involutifs définis par le couple (AB et AC)
et les rayons doubles AB, et AA,, le couple (BA et BC)
et les rayons doubles BC, et BB3, le couple (CA et CB)
etles rayons doubles CB, et CCy. Les rayons (AR, AR'),
(BR, BR'), (CR, CR’) formeront des couples de rayons
conjugués de ces involutions. Les points principaux
de ceute transformation quadratique involutive sont
les points A,,B,,C, ct le point de concours S, des
droites AAy, BB,, CC;. On peut adopter des coor-
données trilinéaires ou choisir les paramétres de
référence de maniére que les coordonnces de S
soient 1,1, 1. Alors les coordonnées de deux points
homologues R et R’ sont telles que a2’ = 33’ =
Toute transformation quadratique involutive (dé-

’
s
)

pendant de trois involutions hyperboliques) peut se
ramener 4 une transformation réciproque généralisée.



