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[D2b/]
NOTE SUR LA SOMMATION DUNE SÉRIE ;

PAR M. I.-J. SCHWATT,

Professeur à l'Université de Pens^lvanie,
Philadelphia, Pa. (U. S. A.).

( Traduit de Vanglais.)

Il s'agit de trouver la somme indiquée par la formule

où a et h sont des entiers positifs.

I. Soit
a = nh ;

alors

Mais

donc

( 3 )



Si a = h = i,

(4) S = —log i =log-2.

IL Soit
a = b-^nh (b<h)\

alors

(5) S = (-0'>

Si a <C A, la dernière sommation se réduit à zéro.
Soit maintenant

et

alors
Si = limS2.

De (7) s'ensuit la relation

(8) #=yx->

et, par conséquent,



( 2O5 )

Soit

rft-i wA AA-
( I O ) 7 = 7 » ou Sk = e

Nous avons alors

(u) A,=

Mais

donc

( i 2 )

et

x _i_ ,./i ~ hJmdr — s
A—1

A
I

Delà

/. = 1

et

,

X l o g j î — c o s ( ? . A — i ) ^ - 4 - * s i n ( - 2 A — O ^

[ h

2co»(»*-i;xlo



( 2O6

Puisque
h

br,
h

et

on a donc

( l 8 ) S l =

in sin —

formule où — représente la partie entière de — •

Delà

(-9) s = ( - I
zhsin—

/ w

i ° S i a = i , A = 2 , 6 = i , j = o ,

(20) S = X c o s irlogsm
^ 2

= J — cos ̂  log tang ^

4#



i

= > cos—-—irlogsin — TT

2° Si a = i, A = 3,

> c o s i r l o g s i n

= ^/5-+-^l0g

3° Si a — i, h = 4,

y N o T. 1 ^ 1 2/c — I . ik — l
( 2 2 ) S = > COS ; 7TlOg Sin TT

„ . 7T 2 ^ J 4 8
8 s i n 7 A = I

Vl
o 4

0 4

4° Si <7 = 1, h = 5,

c , ii. 2 "V î 2 A." I . . 2 /C I
(23) S = > COS = TT log Sin TT
X J . TT O JmJ J ° 10

l o s i n — A = I

TC / 2 y - 2 / TT . TT
= —{/ 2 -+- 7V/D — - cos - log sin —

10 V r» 5 \ 5 ° 10

— sin — log cos —

= l\ ^i/2-h|v/5-+-(i — v/5)log2-f-/5log(n-v/5) .

5° Si a = i, A = 6,

3

2 À~ — T , . ik — 1
(24) S = 6

12 s i n — A —i
o



( 2O8 )

6° Si a = i, h = 8,

(25) s =

-t/^r

-f- \/i— \/Ï l o g | _ 2 ( v / 2 — i ) ( y 2 + / ^ ^ - Ï )

Les résultats des exemples ci-dessus peuvent aussi
être obtenus par la méthode suivante. Prenons le cas
où a = î et h = 8, c'est-à-dire

* = 0

Soit

Alors

2
Â=0

S = 1 i m S i.

Si Uk représente le (A* -f- i)U m e terme de S, , alors

iH _ ,8/r — ;
^ / i — i

Donc,
8/k

ou

( •28)

R é s o l v a n t ce t t e é q u a t i o n d i f férent ie l le en S < ? n o u s



obtenons

(29)
1 /"' dr

^ / l -+- X^

et

(3o) S=f-7
- 4 - a ? 8

Le résultat obtenu par l'évaluation de cette intégrale
est le même que celui qu'indique la formule (25).


