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EQUATION AUX RAPPORTS ANHARMONIQUES DES RAGINES
I'UNE EQUATION DU QUATRIEME DEGRE; -

" Par M. G. FONTENE.

1. La forme donnée précédemment i cette équation
(Nouvelles Annales, 1912, p. 539) n’est pas la plus
simple.
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Sil’on considére I’un des six rapports anharmoniques
de quatre quantités, son inverse el son complément
a 1 sont également parmi les valeurs des rapports
anharmoniques de ces quantités; les six rapports sont,
Pun d’eux élant «a,

I —a —(1—a) ¥
I a, 1—a —
(1) ’ i —a —a’ a ' a

1° Si deux des quatre quantités sont égales, les
valeurs du rapport anharmonique sont

Oa l) lv Oq o, — %3
les valeurs finies sonl racines de I’équation
r2(r—i1)2=o.

2° Si deux des trois lermes de rang impair dans la
suite (1) sont égaux, les trois le sont, les trois rapports
8 . . BN 9 v, .
de rang pair sonl aussi égaux, et I'on a I’équation

(rt—r—+i1)¥=o.
Comme I’équation aux valeurs des six rapports

anharmoniques de quatre quantités doit dépendre d’un
seul paramétre, cette équation est de la forme

r2(r—u)? L
(2) (1"3——1‘+|)’_A’

en effet, cette équation ne change pas si 'on remplace
1
7' par - o4 par 1 —17.,
par ~ ou |
En tenant compte de ce que, pour r=—1, on
/4
4 . .
a A = —, on trouve que I'équation aux rapports anhar-
27

moniques des racines d’une équation du quatriéme
degré est, avec les notations ordinaires,

ri(r—i)? 4 S3—27T?

(3) (r*—r—+13 27 S3
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2. Sil'on pose

rt—r==0,

I’équation (2) prend la forme trés simple

, 2
(2) m=A,

et, pour chaque valeur de 8, on a deux valeurs de r
complémentaires par rapport a 1; si I'on pose

I"équation (2) devienl

(‘).”) 75—-:—-:—)—3 =A,
et, pour chaque valeur de p, on a deux volumes inverses
de r.

On obtient facilement I’équation (2) sous la forme (2')
sans avoir recours a4 des cas particuliers, Les valeurs
de r étant les nombres de la suite (1), I'équation en r
est, en groupant les racines de somme 1,

(rr—r+a2)(r—r+B)(r—r+y)=o,

ou
(0+2)(0+B)(O+7v)=0,
ou
03+(a+ﬁ+y)03+<£ — é+%)0+l =o,
ou
034+ (2 +B+7v)02+36+1=0,
ou

(0 4+1)3— Bo2= o.

Pour obtenir la forme(2"), on grouperait les racines
de produit 1, ce qui donnerait

(rr—Ar+0(r2—pr—+1)(r*—vr+1)=o,
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ou

(p—M)(p—wm)(p—v)=o,
elc.

3. Remarque. — Les valeurs des six rapports anhar-
moniques de quatre quanlités peuvent toujours se
mettre sous la forme

sin*x, cos?a, séc?x, — tang%x, — colt?a, coséc’a.



