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[D2b] ,
NOTE SUR LES SERIES ALTERNEES:

Par M. G. VALIRON.

Considérons une série alternée
ay—dy-—=...+(—n)"a, ...

dont les termes décroissent en valeur absolue a pactir

. . a
d’un certain rang, et supposons que lim — =1,
a
n—==» “n+li

La condition nécessaire et suffisante pour que la série
converge est que lim @, = o. Ecrivons alors
n —
a,

=1+ a, (2p > o d'aprés ce qui précéde).
Uptt

La série alternée converge ou diverge suivant que
la série dont le terme général est a1, diverge ou
converge.

En effet, on a

[
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(P2, (V= Spy)e o (1 — Lpt-p 1)
y
d’ou
a,
Ay p <
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el par conséquent, si S, diverge, le dénominateur
croit indétiniment «,, , tend vers zéro.
De méme, on peut écrire
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.. .. L, . a
Si la série a, converge, la série —=

—+ ap,
tiort et par conséquent on peut trouver n assez gl‘and
pour que

coanverge a for-

%n , Lp+p 1

==, h -~ Xpyp-1
quel que soit p, et ¢ étant arbitrairement petit. 1l suit
de la
Apip > a,(r—z),
quel que soit p. @p,p ne tend pas vers zéro, la série
diverge.
Le théoréme est donc démontré.

Cas particuliers. — Si l'on a
a Mi—ep) e N
e ( lim ¢, = o, /\>0),
Qp n n=wo /

la série converge (elle est absolument convergente
pour 2 > d’aprés la régle de Duhamel, et diverge

pour h < o).
Si
a ri—z . .
A =+ L=z limz,=o0, A > o>,
Ay n(logn)t+= n=w

la série converge pour o <C =1 (non absolument) et
diverge pour a > 1, elc.



