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[04g]
SUR UN THEOREME RELATIF A LA DEFORMATION
DES SURFACES GAUCHES ;
Par M. CHARRASSE,
Répétiteur au Lycée de Nice.

Les Nouvelles Annales ont publié, dans le numéro
de février 1889, une Note de M. Amigues sur 'équation
générale des surlaces réglées dont la ligne de striction
salisfait & certaines conditions et, dans le numéro de
novembre 1895, une Note du méme auteur sur les sur-
faces gauches dont une méme eourbe plane est a la fois
ligne de striction et ligne de courbure.

Ces deux Notes avaient pour objet de monlrer les
applications d’une relation nouvelle et simple entre
I'angle « d’une générairice avec la ligne de striction
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et le paramétre de distribution » de la génératrice,

savoir : )
sin?a Z (d) 2
w2 ds )’

A, i, v étant les cosinus des angles que la génératrice

fait avec les trois axes de coordonnées rectangulaires,
avec la condition TA2=1, s une variable auxiliaire re-
présentant la longueur de 'arc de la ligne de striction
compris entre un point fixe el un point variable.

Je me propose, dans cette Note, d’appliquer la for-
mule de M. Amigues a la solution du probléme suivant
énoncé dans les Lecons sur la Théorie générale des
surfaces, de M. Darboux (3¢ Partie, p. 312):

Tukorkme. — Toutes les surfaces gauches dont la
ligne de striction coupe les génératrices a angle
droit et pour lesquelles le paramétre de distribu-
tion des génératrices est constant sont applicables
sur Ualysséide.

Soient
z = f(s)+ hu,
y=o0(s)+pu,
3 =4(s)+vu

les équations d’une génératrice; s et ¥ sont deux va-
riables indépendantes; %, p, v fonctions de s; f(s),
o (s), 4(s) sont les coordonnées du point de contact
de la ligne de striction avec la génératrice.
On doit avoir
NS = o.

Exprimons que la ligne de striction est trajectoire
orthogonale des génératrices. 1l vient

IAf'=o.
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La formule de M. Amigues donne
, t

SN2= — = const.
mz

Or, l'expression de P’élément linéaire de la surface
est donnée par

dS?= X 2 du+ 2{uZIN + ZAf" ) dudy
+[urEN24- 2uS N f + 2 f12] ds?,

&, u, v étant les cosinus directeurs de la génératrice
SAht=1, EA =o.

Tenant compte des relations précédeutes

I v
A4St = du? + <u2 xS ->dsz.

Mais
Zf'2 = P24 2,

P étant égal 4 I'v changé de signe du point central sur
la génératrice, compté & partir de la trajectoire ortho-
gonale u = o.

Cette trajectoire correspond ici a laligne de striction.
Donc P=o0 et 1'élément linédaire de la surface est
donné par

2
dS? = du? + <§; -+ m‘-’) ds?

de la forme
dSt= du?+ (au? -+ b)ds?,

a et b étant deux constantes.
Cette forme caractérise 'alysséide.  c¢. ¢. ¥. p.
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