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[D4b] -
SUR UN THEOREME DE WEIERSTRASS ;

Par M. H. LAURENT.

Considérons une fonction f(z) synectique dans
toute 'étendue du plan, soient @, @, . .. a; ses zéros de
module ¢, by by ... by ses zéros de module o', etc., et
supposons f(o) différent de zéro et
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Considérons la somme
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'indice rx placé au bas d’une intégrale indiquant
qu’elle doit étre prise le long d’une circonférence de
rayon ry déerit de Porigine comme centre.

Si 'on remplace les différences successives par leurs
valeurs, on trouve dans 'une d’elles ou dans la pre-
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, puis des ex-

pressions de la forme
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[qui devront étre répétées « fois si a est racine d’ordre

ade f(xr)=o0]. Ona donc
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d’un autre coté, s d’aprés cette formule est une fonc-
tion synectique ¢ (z) de z, et 'on peut la développer
par la formule de Maclaurin, caron a
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On en déduit le développement de o (z) par la formule
de Maclaurin. La formule (1) ou s = ¢ () donne alors

en intégrant
f q;(x)d:v—.log 2P,log<1———>
— E Pgl()g<l"'— -5)...,

Py, P,, ... désignant des polynomes du degré 1, 2, ...
1y £ 2y ° P y g » <

el, par suite,

(2) f<x>=f<o>ef° T (i Dner(i-7)...

c’est la formule de Weierstrass, et nous avons une ex-
pression de la fonction ¢ () qui était restée inconnue
jusqu’a présent,
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Il est bon d’observer que la méthode précédente ne
suppose par les zéros de f(z) simples, on peut les
supposer d’un ordre de multiplicité quelconque, méme
négatif, ce qui veut dire que a, b, ¢, ... peuvent étre

. . . x
des infinis de f(z), dans ce cas les binomes <1 — E> ’

<1 —_ 5); cee ﬁgureront alors en dénominateurs.



