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[I9c]
NOTE D'ARITHMETIQUE;

PAU M. PAUL NIEWENGLOWSKI.

Posons

et soit d le plus petit multiple commun des nombres
i, 2, . . . , n — i. Je dis que :

i ° Si n n1 est pas premier, le produit sd n'est pas
divisible par n ;

2° Si n est premier et supérieur à 3, le produit sd
est divisible par ri2.



i° Soient a, & , . . . , / les nombres premiers inférieurs
à rc, et a, (3, . . . , X les plus grands exposants tels qu'on
ait a a < ra, è P < /2, . . . , A<[ /i; on a

et, par suite, le produit

sd = aa6P... A( - -+- - -h . . .H- )

\i i n — ij

peut s'écrire, si Ton isole le terme — ?

sd = b$.. .An- mult. a.
Ce produit n'est donc pas divisible par a, et il en est de
m^me pour chacun des nombres premiers inférieurs à n.
Donc si n est un nombre composé, sd n'est pas divi-
sible par n,

2° On sait que, si n est premier, toute fonction
symétrique entière, à coefficients entiers, des nombres
i , 2, 3, . . •, n — i est multiple de TZ, si son degré n'est
pas divisible par n — i. Donc, en posant

P = I . 9 . . 3 . . . O — i ) ,

si n ;> 3, on a

V2(\ -*- A -+-..--1- 7 —r=) = mult. n.

Mais

\(n—i) i{n — -i) ' " ( n —1)1

d'où en ajoutant

P. (-IL- + n +...+ _ ^ — ) =
\ / i —i 22(/i — -2) (n — iyj

mult. n + P« îfn



ou encore
, , . 2S

a. r — =r muit. n
n

OU
2 ds = mult.

C . Q . F . D .


