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[M*6g]
SUR UNE CERTAINE COURBE GAUCHE DU SIXIEME ORDRE:
Par M. Cu. BIOCHE.

J’ai ¢1é conduit, a 'occasion de mes recherches sur les
surfaces du troisiéme ordre qui admetient pour ligne
asymptotique une cubique gauche ('), a considérer la
courbe d’intersection de la surface cubique

XYZ+K(X+Y+Z)=o0
avec le cone
YZ + ZX + XY = o.

Cette courbe constitue, avec les trois droites a I'infini
sur la surface cubique, Pintersection de cette surface

(') Bull. Soc. Math. de France, t. XXVII, 18g9.
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avec son hessien; elle posséde des propriétés simples
qu’il me semble intéressant d’'indiquer.

1. On voit immédiatement que la courbe est du
sixiéme ordre, et qu’elle posséde quatre points doubles :
Pun & Dorigine, les autres a linfini sur les axes de
coordonnées. Les surfaces dont elle est I'intersection
ayant pour centre I'origine et pour plans de symétrie

les plans
. Z=X, X=Y,

la courbe admet ces syméiries. Comme les plans passent
par le centre, elle admet comme axes de symétrie les
perpendiculaires 4 ces plans, autrement dit les trois
droites d’intersection du plan

X+Y+-Z=o0

avee les plans de coordonnées.

2. On peut obtenir facilement les expressions des
coordonnées d’un point de la courbe en fonction d’un
paramétre arbitraire en remarquant que les équations
des surfaces considérées peuvent s’écrire
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¢ €tant un paramétre variable. On déduit de 13 immé-
diatement que les asymptotes de la courbe sont les
droites

(Y= K, (Y =—K, Z= K,
|Z=—K, |z= K, ’X:—K,
[Z=—K, 3);: K, {X=-—K,
| X= K, Y=—K, |Y= K

Ces six droites sont situées sur la quadrique
YZ +ZX + XY 4+ K2 = o;

elles appartiennent trois par trois aux deux systémes de
généralrices.

3. On peut obtenir trés facilement les résultats pré-
cédents en remarquant que, si I'on effectue la transfor-

mation
XX'= YV = 2Z' = K2,

on obtient, comme transformées de la surface cubique et
du céne, la quadrique de révolution

YZ +7X +X'Y+K2=0
et le plan
X+-Y~+Z =o0.

La courbe considérée a pour transformée un cercle;
elle admet les symétries de la figure formée par ce
cercle et les plans de coordonnées; et l'on retrouve
I'expression des coordonnées au moyen d’un paramétre
variable en remarquant que les coordonnées d’un point
du cercle sont données par
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