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[K1c] A
SUR OQUELQUES NOUVEAUX THEOREMES,

RELATIFS AU TRIANGLE;
Par M. F. CASPARY.

(Extrait d'une lettre adressée & M. E. LEMOINE.)

..... On doit & vous, Monsieur, & M. Brocard,
a M. Neuberg et 4 d’autres éminents géometres, des théo-
rémes, relatifs au triangle, dans lesquels le point qui
porte volre nom est pris comme point de départ.

L’application des méthodes de Grassmann & la géo-
métrie récente du triangle m’a conduit au résultat sur-
prenant que lesdits théorémes existent encore si 'on
remplace le point d’intersection des symddianes par un
poiut absolument quelconque.

Permettez-moi, Monsieur, de vous communiquer
quelques-uns de mes théorémes.

Soit A, Ay A; un triangle, X un point absolument
quelconque de son plan et X(V, X2, X®) les points ou.
les droites A, X, A,X, A3;X coupent les cotés.
Soient, de plus, B, et B{'' les points ou les paralléles
menées par X®) et X(2) respectivement aux cotés A, A,
ct AyA, coupent AyA;; et de méme les points By
et B®; B, B} obtenus par permutation cyclique.
Soient enfin B, B, B*' les points situés respective-
ment sur A, Az, A; Ay, A, A, et construits de fagon que
les segments A3 B, A B, A, By soient égaux respec-
tivement aux segments XM Ay, XA, X3 A,. Alors
on a les théorémes suivants :

1. Les droites A, B, A,B!*, Ay B* concourent au
1Ry B2, ¢

point B; (i =1, 2, 3).
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2. Les droites B;X sont paralléles aux cétés AxA,
(6 ky l=1,2,3;2,3,1;3,1,2).

3. Les deux triangles Ay A,A; et B,B.B; ont le
méme centre de gl'(wilé G.

4. Les droites A;G passent par les milieux des seg-
ments B; X.

5. Le point d’intersection C; des droites A; X et B,
est situe sur la droite qui passe par B; et le milicu du
segment By B,.

6. Les triangles Ay A, Ay et B, BBy sont triplement
homologiques, de facon que les droites A\ By, AyB,,
A3 By concourent au point Dy les droites A, B, A,Bg,
AB, au point Dy et les diowes A\ By, AyB,, Ay B, au
point Dy,

1. Le centre de gravité du triangle D, D, D, est le
point G, centre de gravité des triangles Ay Ay Ay et
B, By B,.

8. 8i lon désigne par W; les points d’intersection
des droites AyD, et A;Dy, les droites A;\V; concourent
auw point \V.,

9. La droite WX passe par le milicu du segment
D.D,.

10. Si lon désigne par L; les points d’intersection
des droites BxCy et B,Cy et par X; les points d’inter-
section des droites ALy et ALy, les points X et X;
sont des points associes.

11. Les droites B;X; passent par les milieux des
segments AgA;.

12. 8 Uon disigne par ¥'; les points d’intersection
des droites AxCy et A;Cy, les droites F;:G sont paral-
leles aux droites B;X et aux cotés AgA,.

13. Les droites A;F; concourent au point F.

14. Les droites C;I7; concourent auw point Q.

15. Les points X, G, ¥, Q sont situés sur la méme
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droite, et de telle facon que le point Q est le milieu
du segment FX et le segment XG = 3 GF = 2GQ.

16. Les paralléles menées par les milicux des cétés
BiB; aux cétés Ay A, concourent au point Q.

17 Les paralléles menées par les points A; aur
cérés ByB, concourent au point R.

18. Les droites B,G passent par les milieux des
segments A;R.

19. Les points By, By, By, Dy, Dy, X sont situés sur
une méme conique.

20. Les points A,, Ay, A;, Dy, Dy, R sont situés

sur une méme coni(]ue.

Des théoremes précédents se déduisent d’autres si I'on
échange A; avec By, et conséquemment D, avec D;, X
avee R, ete. Les théorémes 4 ct 18, 19 et 20 en sont
des exemples.

Sile point quelconque X devient le point de Lemoine,
les triangles B, B,B; et G, C,C; représentent le premier
et le sccond triangle de Brocard et les points D, et Dy
les points brocardiens Q' et Q.



