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[B1a]
NOTE SUR LES PERMUTANTS;
Par M. H. BILENKI.

Considérons un Tableau rectangulaire de g lignes et
de p colonnes et représcntlons, suivant 'usage, par la
notation a? I'élément écrit dans la ligne de rang o et
dans la colonne de rang 6
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Développons ce Tableau conformément aux regles
suivantes :
,
* Chaque terme a, ) gy - e vy @Y r'*'l t du développe-
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mentcontient p 4 g — 1 éléments du Tablcau, chaque
élément n’entrant, bien entendn, qu'une fois dans
chaque terme.

2° La somme 6, + 6, 4. ..+ 6,,,_, des indices su-
péricurs peut prendre les p + ¢ — 1 valeurs suivantes

g PP

2
q— 1+ 1——-———~)(p+”—a— \

2
(/——I—Fﬂ!%t'—) = p - g—

3° La somme oy 4+ dy+ ...~ 25,4, des indices in-
férieurs prend alors les p + ¢ — 1 valeurs correspon-
dantes

p—1+ (]—(~qj—”7

2
p——l—l—m;——l)—kl,
p——l—i—q(q »—+—p+q—z

de sorte que I'excés de la premiére somme sur la se-
conde est constant et égal a

pp—1 _qlg—n),

2 )

Il est facile de s’assurer que ce développement, au-
quel je donncrai le nom de permutant, contient un
nombre de termes égal a

pp+1)...(p+qg—2)
(g —1)!
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Cela posé, considérons le permutant

Ngr ! S

t N+ (g—1)r N+r N

1 1 1 I
N—i-+gr \—1+(q—1)r TONZI+r N

I 1 I 1
pridagqgr pHit(g—r  pai+r pai

1 1 T 1
p+gqr  p+(¢g—nr " pw+r p

dans lequel p et r sont quelconques, mais ou ¢ est un
entier positif; la différence N — p est, en outre, entiére
et positive : c’est une fonction de r que je représenteral

par le symbole (I)q (.

Jai trouvé la formule suivante

(—1=p ! ! ! AL
(N—p)! N4+-gr N+ (g—1)r

N ]N——l 1 N—2
=®q (r)— < (I)’I(l‘)—!—;—! (I)’I(I‘)—!—...
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(I)f/( r).

+(— 1)N"’ (N—p)T
On peut en déduire une foulc d’aulres en faisant cer-
taines hypotheéses sur les nombres p, g, r
Dans le cas trés particulier oa le permutant consi-
déré n’a que deux lignes, c’est-a-dire quand N = p +1,
on obtient l'identité suivante, aisée, d’ailleurs, a dé-
montrer directement :

p+1i4gqr p+1+(q-—|)r pH1+=r p—4ia

p+qr  p+(g—vr p+r . p

L NY il LA S—

T pagr pagqr p-(g—ur
p+l+qrp+l+(q—l)r 1

p+qr p+(g—nr p+(g—2)r "
pPH1+qgr p4+i1+(g—1r pHi+ria
p+gqr p+(g—nr p+r p
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Si r = o0, o0n alaformule suivante que j'ai déja donnée
(Interimédiaire des Mathématiciens, juin18qgg, p. 127)

N(N—(N—=2)...(p+1)p
('\]——[))! Nn+1
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NN =0 i p+1)
—i—(’—')\’“—"(N*:]T)! 2'1’

(— 1)N=p

P
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ctdans laquelle le symbo]eZn représente une fonclion
r

homogene compléte, du degré n, dont tous les coeffi-

cients sont égaux a I'unité, de la suite des nombres
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formule qui est elle-méme assez générale et qui contient,
cutre autres, celle des progressions géométriques.

Eufin, si » =1, on obtient plusicurs formules d’ana-
lyse combinatoire.

N
La fonction ®q (1) jouit encore de nombreuses pro-
,’

wiétés s 'ignore si on les a étudiées.
I s )18



