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[Q2]
UN THEOREME DE GEOMETRIE A 72 DIMENSIONS;
Par M. Heari PICCIOLI.

Il a 66 démontré que les développantes des hélices
cylindriques de 'espace ordinaire jouissent de la pro-
priété caractéristique d’éire des courbes planes. On peut
chercher si cette propriété se conserve pour les courbes
de Vespace a n dimensions; tel est le but de cette Note.

Oyyy Gyay = o0y Oyp €tant les cosinus dirvecteurs de la
tangente d'une courbe L de Vespace a ndimensions S, ;
Xy Xy ..y X, les coordonnées courantes de ses points
exprimées par I'arc s, considérons la courbe

(1) yi=x1—say, Ye=Tr—58%a ..oy Yn==Tpn— S%n,

qui représente une développante de L, et cherchons
quelle doit éire la nature de L pour que la combe (1)
appartienne a un espace S,_,.

Il faudra évidemment que Von ait, ay, ay, ..., a,
étant des constantes,

QY1+ Ys+. .= QY= 0,
c’est-a-dire
AT+ Ay To—+.. .+ apxs,

—s(a 2+ AQy%o—+...- @poy,)= 0.

Différentions, en tenant compte des formules de
Serret géndralisées par M. Brunel (') ; remarquant qu'’il

(') BRuNECL, Proprietes metriques des courbes gauches dans un
espace lincave a n dimensions (Math. Ann , B XIN).



(133)
v a 27 lermes qui se détruisent, on trouve la condition

A1 Agq = AgUgg~+ .. . ApAyp = 0,

oty Ogay « ««, Oap 6tant les cosinus directeurs de la nor-
male principale de L. Cette condition, comme on le voit
facilement, est aussi suffisante.

Or, la ligne L devant avoir ses normales principales
perpendiculaires a la direction fixe
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est une hélice du cylindre obtenu en conduisant de ses
points les S, paralléles a cette direction.
On peut donc énoncer le théoréme suivant :

Parmi les courbes de Sy, tl y en a qui ont la pro-
priété que leurs développantes appartiennent & un
espace S,_, : ces lignes sont des hélices tracées sur des
surfaces cylindriques a deux dimensions dont les géné-
ratrices sont perpendiculaires & cet espace S,_,.

Supposons que n soit un nombre impair 27 + 1, et
que les 2/ rayons de courbure de L soient constants.
D’aprés un théoréme de M. Brunel, L sera une hélice
tracée sur un cylindre ayant pour base une courbe de S,
avec les mémes 2/ — 1 premiers rayons de courbure (&
une constante pres), c’est-a-dire une courbe placée sur
Phypersphére de Sy,. En tenant compte du résultat qui
précéde, on voit tout de suite que I'on a la proposition
que voici :

Les courbes & courbures constantes de Uespace &
nombre impair de dimensions ont pour développantes
celles des courbes hypersphériques & courbures con-
stantes, bases des cylindres qui les contiennent.
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