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[Q4a]

REMARQUE SUR L’APPLICATION DE LA LOGIQUE
A LA THEORIE DES REGIONS:

Par M. DUMONT.

On sait que la théorie du syllogisme donnée par
Euler (Foir Javer, Cours de Philosophie) repose sur la
possibilité, trois propriétés A, B, C étant données, qu'un
objet peut posséder ou ne pas posséder, de représenter
par des cercles tracés dans un méme plan tous les cas
possibles.

Mais si, généralisant et considérant un nombre quel-
conque de propriétés, on cherche une représentation
compléte des cas, on voit que le cercle ne suffit plus. En
elfet, d’aprés unc formule donnée par Steiner, le nombre
maximum de régions déterminées dans un plan par

n cercles est
2 +n(n—ri),

parmi lesquelles une est infinie. Or, le nombre des cas
possibles, étant données n propriétés A, B, ... indé-
pendantes les unes des autres est évidemment 2%; de
sorle que, dés que 7 atteint 4, le nombre maximum des
régions est inféricur au nombre des cas. Pour n = 4, la
différence est 2; pour =75, ellc est 0.

Si I'on considére ’cspace a trois dimensions et, dans
cet espace, des sphéres, on aura une représcntation
compléte pour le cas de #n = 4; l¢ nombre maximum des

régions est, en clfet, dans ce cas, d’aprés Steiner

ano z&::;izl:g).
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Pour n=4, il ¢st donc 16. Mais, dés que n dépasse 4,
la représentation est incompléte. Pour n=35 par exemple,
le nombre maximum des régions est 30, tandis que celui
des cas est 32.

Si, au lieu de la circonférence ou de la sphére, on
emploie la droite ou le plan, la représentation compléte
cesse plus tot. Ainsi, 3 droites dans le plan ne donnent
que 7 régions, et 4 plans dans I'espace que 15 régions.

Mais, d’apres la formule donnée par M. Cahen (voir
Nouvelles Annales, décembre 18¢97), la représentation
(si toutefois cette expression peut s’cmployer ici) est
toujours possible dans les espaces supérieurs. Le nombre
des régions déterminées dans un espace a p dimensions
par z variétés a p — 1 dimensions est, en eflet,

n(n—1)...(n--p-—+1)

1.2...p
+IL(IZ -—-1\...(n»~p+2)+”.+ 2_1_]’
1.2...(p-1) 1

ct cc nombre est égal 4 27 sinest Sp.

Ainsi, dans le cas de n propriéiés, il suftira d’avoir
recours a I'espace a 1 dimensions.

Il est probable que les vaviétés analogues a la circon-
férence et a la sphére permetiraient de se contenter
d’un cspace & n —1 dimensions.



