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[O8e]
SUR LE DEPLACEMENT D'UN TRIANGLE VARIABLE
SEMBLABLE A UN TRIANGLE DONNE;
Par M. M. p’OCAGNE.

Par une voic indirecte, M. Tarry a ¢é1é amené au
théoréme suivant :

St les sommets a et b du triangle abe, semblable o
un triangle fixe, décrivent deux droites paralléles aa’
et bb', lordre de la courbe décrite par le sommet c
est égal é la classe de la courbe enveloppe du cité ab.

Jai donné de ce théoréme une démonstration par les
I}

coordonnées paralléles d’ou j’ai déduit, en outre, quel-

(ques autres remarques (). Je vais I'établir ici par unc

méthode purement géoméirique, en observant d'ail-

a2

(") Youvelles Annales, 3 sévie, t. VIIL, p. 78, et t. IX, p. -0
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leurs qu’il suffit pour cela de faire voir que si le coté ab
pivote autour d’un point, le sommet ¢ décrit une droite.
Remarquons d’abord que les angles a, b el ¢ étant

)

b

LS

/2

R

constants, les normales oa et na aux enveloppes des
cOtés ab et ac se coupent en un point o de la normale
cn a i la courbe que déerit ce point, ¢’est-a-dire de la
perpendiculaire a2 a aa’. De méme les normales o3 et
mf{ se coupent sur la perpendiculaire 63 a 0b', ctla
normale ¢y au lieu décrit par ¢ passe par le point de
rencontre v des normales na et m 3.

En outre, le triangle 237 ayant ses cotés respective-
ment perpendiculaires a ceux du triangle abe est sem-
blable & ce triangle (*).

En raison du parallélisme des droites aa et 63, on a

ox _ oa
oB T ob

I1 en résulte que les droites oc ct oy sont homologues
dans les deux triangles et, par suite, que les triangles

(') Cas particulier d’une propriété donnée par M Mannheim dans
son Cours de Géometrie descriptive, 2¢ édition, p. t71.
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ocy et 0b 3 sont semblables. Done, I'angle que cy fait
avec son homologue b3 est égal a Vangle cob, et, si
nous prenons la tangente @'d’, en ¢, ala courbe que dé-
crit ce point, c'est-a-dire la perpendiculaire a ¢y. nous
voyons que l'angle que cette tangente fait avec bd/, per-
pendiculaire & 583, est égal a ’angle cob.
De la ce théoréme:

L’angle que la tangente a la courbe décrite par le
point ¢ fait avec la direction des paralléles aa' et bb’
est égal & l'angle que la droite joignant le point ¢ au
pointo, oitle cété ab touche son enveloppe, fait avec ce
coté.

La propriété énoncée plus haut résulte immédiatement
de ce dernier théoréme. En eflet, si le coté ab pivote au-
towr du point o, le rapport % étant constant, ’angle
que oc fait avee ab Iest aussi; par suite, la tangente a
la courbe que déerit le point ¢ a une direction constante

et cette courbe est une droite.



