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FORMULE DE CARDAN MODIFIEE PAR CAYLEY;
Par M. H. WEBER,

Professeur a Gottingen.

Trapuit pAR M. L. LAUGEL.

Cette démonstration est extraite du premier Volume du
Traité d’4lgébre de M. I1. Weber (Leipzig, Teubner, 1894),
Ouvrage appelé sans aucun doute a jouer de nos jours le role



(1348)
de I’Algébre de Serret autrefois, en nous initiant aux décou-
vertes faites, depuis la publication de ce dernier livre, par
Péminent auteur et les savants de I’Allemagne et par nos com-
patriotes MM. Hermite, Laguerre, Jordan, etc.

Counsidérons dans la formule de Cardan les deux
grandeurs u et ¢ définies par les expressions
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On sait que toute racine cubique a trois valeurs
distinctes que 'on obtient en multipliant 'une d’elles
par 1, ¢, ¢* (e*4 e+ 1=0).

Par conséquent les grandeurs u, v définies par (1)
ont trois valeurs et leur somme u+v=y, y, représen-
tant les racines de I'équation du troisiéme degré

Yi+py+9q=o0,
posséde, lorsqu’on n’a égard qu’aux expressions (1), neuf
valeurs distinctes. Ces valeurs donnent du reste les

trois solutions de 'équation du troisieme degiélorsqu’on
les distingue par la condition connue
o]

(2) Suv =—p.

La formule de Cardan présente donc une lacune, en
ce sens que scule elle ne suffit pas a déterminer sans
discussion les racines. Voici comment I'illustre et
regretté Cayley a remédié & ce défaut [Caviey, Philo-
sophical Magaz., vol. XXI, 1861; Collected math.
Papers, vol. V, p. 310)].

Définissons deux nouvelles grandeurs &, 4, par
(3) u =27, v =2,

Multiplions ces deux grandeurs en tenant compte de (2);
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il vient

3
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Portons cette valeur en (3) et remplagons u et v par
leurs expressions tirées de (1), nous obtenons
p )
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Si Ton écrit alors I'inconnuc y de I’équation du troi-
sieme degré sous la forme

(6) ¥y =& (E+ ),

on obtient une expression qui, lorsque 'on remplace
indépendamment I'un de I'autre § par £, &, e2f et n par
7, €0, €27 ne prendra plus neuf valeurs, mais seule-
ment les trois valeurs suivantes
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£29 + £ n2,
5627) -+ 3257127
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racines de I'équation.



