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SUR UNE SERIE FONCTIONNELLE;
Par M. V. JAMET.

Soit F (x) une fouction d’une variable, réelle ou non,
assujettie a la condition d’étre finie et continue quand
x varie dans une certaine région comprenant le point xo;
de telle sorte que, dans cette région, le module de F(x)
ne s'éléve pas au-dessus d’'un nombre constant V. Con-
sidérons la fonction u, définie comme il suit :

r 2,
w, = [ (x——-zi)F(:-,)dz,f (31— 29) F(32)ds,. ..
¢ o
> [ (val‘-zn)F(Zn)[a"“b(zn—"xo)dzn-
Soit p le maximum du module de a + b(x —x,)
dans la région considérée (a et b désignent des con-

stantes ). Le module de u, est évidemment inférieur a

pM2 | — o |20,
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La dérivée de u, par rapport 4 x s'obtient en rempla-
cant la fonction qui figure sous le premier signe [ par
F(z,)dz,; de sorte que son module est inférieur a

M~ — 2n—-1 s n —_ 2n -
M |z — 2z | ou r——:roM | x— g |27;

et la dérivée seconde de u,, par rapport a x, est égale a
Up—y F(2).
Si donc le point x est intérieur & un cercle tracé du
point z, comme centre avec un rayon égal a ;/J'\:I’ les
]
séries

[a+b(r—a)]— 1+ tr— s+ .Uy~

.

duy dus du,
bt —m — —— — .. ——
+ dr dr - dx
d*uy d?u, N d>u,
dz? drt dx? '

scront convergentes, et chacune des deux derniéres sera
la dérivée de la somme de la précédente. Soit y la
somme de la premiére. A Dintéricur du cercle que nous
venons de délinir, la fonction y aura une dérivée pre-
miére et une dérivée seconde. D’aillcurs, nous avons

établi la relation
d?u,

Tr- = For).u, 4,

d’ou 'on conclura la suivante :

d*u d?u du
! 2 2 =Fiax)
dr? dr? dr?
X[a+b(z—ay)4+ U+ Up+Us+...—Up—y —...],
ou bien
dy
I Yo =F(r). .
0 i =F(r.

La fonction y que nous avons formée est donc une inté-
) L
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grale de I'équation (1), égale a a, pour x = x,, et dont
la dérivée premieére se réduit a b, pour cette méme va-
leur de x.

Pour abréger, nous avons exposé ce résultat sous
forme synthétique; mais le lecteur familier avec la
théorie des équations différentielles comprendra aisé-
ment que 'analyse qui nousy aconduit nous a été sug-
gérée par la lecture du Mémoire de D. Picard sur la
théorie des équations aux dérivées partielles (Journal
de Mathématiques pures et appliquées, 4° série, t. VI).



