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SUR LES FONCTIONS SYMETRIQUES;
Paw M. WORONTZOFF.

1. En désignant respectivement par Xy, Xa, «.., 2y
et par ., x,, ..., x,, les racines des équations

Flr)=ayz" —ayz"—' —.. .+ a1 +a, =o,

S = byam — byem-t—. . —~b,_ yxr+by,=0 (mZn),



(7))

1)050115
sg=x{+x{...+x], sqg =20+ x4+ . .+ x,
k=n n+q—r—1
Znra-r-
k
Aq_,.z—ao ds q = ao—F——
7  dar (@k)
k=1
= E o LN A (r<q),
q—r

ou la somme E x] xP ... xf" se rapporte a toutes les
q—r
solutions entiéres positives de I'équation

g1+qga+...~qp=9q r.
Comme

(1) —qag = aySqg+ a18g—1+...+ Qg—98y + ag—15; [(q >o0),
(2) apAg+a1Ay g —+...+ag1Ai+a;Ag=0 (A;=1),
(3) qu: AoSq+A18q_1 R R o Aq_182+A,]‘231 (1),

(') En posant, pour abréger,

A=Ah h=

q h=q
fe— h 3 3 3
:sz, Ailk) :Zx’{l .Z‘Z’ ‘e .Z‘Zk = A'q_hl ).Z'k, “{(I ) _.—:.Zs(h )A(/,_)ll,
q h=0 h=1

admettons que, pour toutes les valeurs entiéres ct positives de ¢,

uf) = gAY : on obtient alors, pour toutes les valeurs entiéres posi-
tives de ¢,

h=q
oot = B (A o+ A e Ay 3, + AR
h=1
k=q
= qZAq]"_’thH = qA‘q/‘*'”,
h=0

Comme u((I“ = q.qul) ou .Z'? -+ .’17(‘]_‘ Z, 4+ ... —l—x,x’{“ = q.z"{, q
étant un entier positif quelconque, on a, pour toutes les valeurs en-
liéres positives de ¢,

up =gA P, ..., ud) =gA.
Ann. de Mathémat., 3* série, t. XIL. (Mars 1893.) 9
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on trouve

(i—1)!aia%qg%...a%
sg = qz(_ l)‘( ) 0 : 1 72 n

aylag!...a,!

(4) :qE(—-)H (i—«l)!AK’A","A?...AZ",
FRE
ag sf-sgs...s?l'q
) S a, _‘2(—1)‘7"(—2)’52...(— q)%51! oyl . a,!
( :2(_[)£L!A{,"ATIA?...A‘,’L‘",
TR TR NP
5 Ag= B (o B AR
(6) lagl.oo.an!

. T
( _E s‘{-sg-...sqq ,
10'12‘72...q°'4/01!0'2! ...Gq!
OU Gy, Gy, «.uy Tgy %y %oy ..+, %p sont les solutions en-
tiéres positives des équations
61+ 203 +...+ gds = q, oy 28 ...+ Ny = ¢,

etoui=0ay +ag—4+ ...+,
En vertu des relations

dry " day _ g, dAr Ay,
da, — Fa;)’ ds, r’ ds, ~— r
(kzr>o),
on obtient aussi
_ 1 dsq—y | dsq—y .,  dsqy | dsg—
(7) Sqg = (—q——T) <a1 “da, ~“+2a, da, +3as 7;2— ...+ na, da,,-l"
( ag= r [— S1@y—1 + $3 daq-1 -+ 258 dag-1
& oy 1 o
dagy dag_,
{ + 35, s; +e (g —1) 854 T5,- ,
[ dA,_ dA,_
, qu 5 [Sl Aq_1 -+ $o d.;ll ! -+ 283 d.;lg !
(9 dA, , dA gy
-+ 35, Ts3_ ..o (g —1)84 dsq_, .

(Nouvelles Annales, p. 3285 1891.)
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2. Prenons 1’équation

( @(an+y) =y + F(@)][y+F(2)]...[y + F(a)]
\ —gym Dn—ta,®(a,)
1.2...(m—1)
108 “"‘Dan‘p(an)y"—‘p((lu)
— (an"‘}’)m -+ Cl(au—‘“}’)”‘_l
+ Cy(an+y)2+...+Chpoy(an+y)+Cpun=o0,

[D"lgran(p(“n )]
Ch=|—F+—"]a,=o0;
1.2...(m—r)

ymet4L.

ou

alors, d’aprés la formule (5), on a
| ®(a,) =F(z))F(zy)... F(x),)

i *2 STt8%:...87m
( (—1)%1(—2)0: . (—m)Tmgy el a,!

(Oy = 28y oo~ Gy = N2)

el aussl

| (@) = F () e Pl
) =al+Cial ' +Coa? 2 +...+Cporay+GCu»
(])’m~r)(0)

C.: —————————————
o ! oo (m—r)
») ) ., ;
N0y Q0a 3’0
_ Soi8:, . 80
_2(———H”-(—")”z...(—r)”rc;!32!...0,.!
(01 + 209 +.ou.+ I'G',-:I‘)
ou -
! h=m
\ Sy=(—n1)2 ¥ [Fr)))e
aa k=1
’ =(—1)7 9' a¥a..aiS'a -9, 9. 4 na
) =( ) aulul!...znl 0 1% n n 2 T )
(2p+o..+a,=q),
h=m

T ’ SL/:(-' 1)72 [F(x})— anl?

k=1

7! Ly % PRy

—(—19 P P B Ayt ay Sty A, Y
ol 2yl !

(% == oot 2p-q = @),
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1)3 AN R

(16) S, == En (12(—!)‘@——1‘) I
r'm
h—1
‘31—1—232 “+...+ mﬁ,,l =q, = ?1 -+ ?)-3 .. ?‘m)'
En faisant
by =(n—1)ay, ceey

m=n—i, by, = na,,

by s=2a, bn-1 = ap—y,

nous pouvons uppliqucr les formules Prévédcnhs au

caleul du discriminant de I'équation F(a) = o,

” e " 2 ' S ' o
(5 ANt ) Pl )=m(r;— x3)2.

(—
ay 0

3. Posons

Aga" 4 (xS = Fp(a),
g Ve 2y s+ gy = Fp ().

Fn(J"l ) l"ul -"’._» ). I:n ( 'l';u )= P, (“n)a
| D ‘7"| ) Fu -1 (T'_: Yoo Bt ~T’m V=P, ((l,,_ 1 )v

Si l'on conmait @, (a,_y), la valeur de @, (a,) s’en

’ . - - . . . . “ . .
déduit immédiatement par de simples diflérentiations.
I ellet, on a

Putay) = at = Cra=t .. + Chpoqay +Cpy
on

. b
G = Pp(0) = (— 1) 'by" Py_1(an—1)-
0

En verta de la relation

0 41‘1',,(«1,,) . dd),l(a,,)
hy = ———- -+ b,
‘[“n-m—H
0 ddPya,) dPu(an)
e —+— O
d’ln

{an—l
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ou
dd,(tn) ! [[) dtb,,(a,,)
AR e — | by
da, bm dap—m
dq’n(au) d'“bn(an)]
by —— L o+ by —
RS dan—m+1 m dap—
ou, plus généralement,
drd,(ay) _ 1 b d dr-1d, ((IJ_)
da), T b 0 dan—m daj™!
) d dr=1é,(a,)
- day—m dap ”
d  dr—1d,(ay)
SR A S X7E
da,_, al
on trouve
_ dq)u(an?
- B day a,=0
1 dC dC dGC,,
=—— (b o+ b M i D - >,
b ( ’ day—m ! day—m+y met da,—y
__ 1 r{‘lfb,,(a,,)
) da? ay=0

_ dCpp—y dC,, . dCpy
=— 0 +b‘ e e ’"_l?l )
20, da,— m day—m+1 Ap—1

_ I dArd,(ayp)
va..ur dal, ap=0

— — _I_ <b0 dC,,,, r+1 -+ b dC,,l‘,_kl

1
day m da,

1 d/nfl(p”(a,")
1.2...(m—1) dalt=? =0

...+ l)mf‘ 7
dap—y

i

- 1 ( dC, dC, b dC,
(m _ijl—ﬂ 0 da,—m ! day—m+1 o et da,—y

En désignant respectivement par A, ct A,y les dis-
criminants des équations F,(x)=o0, 1',_, (x)=o0, et
en faisant

m=n-—i, by = na,, by =(n—1)a, R

by—s=2ap_o, by = ap—y,

~
ACip—r+t >
— >

>.
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on obtient

A, —l(r)—ux,)?

n—1

n(%=) nr .

(1) T2 (—,;;(I‘Z“,)F(fz)

Ly

n 1

n(——-— nn

=y U)o Ca

ay
— Cyat '+ Clal 2+ Chal™3+

R Y |

2—1—C3a;;"}’—. ..+ Cpega, — C‘n—l)

’ ’
ceit+Chgan+ Cy_y,
ou

9

a,
i n—1
1.”_1 = .\,,),,n._o -

B Alelv
at
et, en vertu de fa relation
I —n h=n
~ dy, o dA,
n—h--1)ay, —Z———
Z< ) Y uy dry,
7 1 -
ou
/I —n—=1
' A, 1 ~ d dr 13,
= Z\n—/.ﬁ—l)a/, 1t o— —
oy y ll da, dal,
1
o . dA,
‘no2 _)
daty wy 0
1 : di),_ dC),_
ey = —(n— 1)y 2L i 2ap, 2
an day Jda, Jda, 1
) 1 2y,
R ""'(_' )
1.0} Jo =0
T dC,_, dc, dc,
-9 2 n—9e
- 1Ay — +—(n—1)ay —— +...+2Qp—9 — |
2y 1[ J ( ) ! oas " ddp—1
...... O S
o - 1 dnory,
! Loovodn—o)\ 0y 2 Ju o
1 e dc), ( ) dC'y dC’,
—_ | Ry —= n—Na; —= ...+ 2a, 9 ——
(1 =2V, 0ty ! da, no da,—q
no|\
n(" =) nn
Gy —(—1) B

n o1’
@y

(=X Svwreny Cowrs d*Algebre supéricwre, t. 1,
). 4615 1883)



