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SIR LES FOXCTIOXS SYMÉTRIQUES;

Pin M. WORONTZOFF.

1. Eu désignant respectiveinent par x^ x2i • • . , xn

et par x\, x[y, . . . , x'/n les racines des équations

F(.r) — a{)x
n — ^j 3"'-1 —. . . -+-rtw_1.r -^ ^,/ — o,



( " 7 )

posons

7_r = — «o "S q
q dtTr

où la somme \ x^ xi/ . . . xj» se rapporte à toutes les

solutions entières positives de l'équation

Comme

(2 ) CIQ Aq -r~ cti Ary_1 - h . . . - + - aq—\ A 1 H - aq A o = o ( A o = 1),

(3) qkq--

( ') En posant, pour abréger,

Â = A h — q h = q

admettons que, pour toutes les valeurs entières et positives de q,
Uq"1 = qXq

k) : on obtient alors, pour toutes les valeurs entières posi-
tives de q,

-n\{+ + l)

Comme u\}] = qkq
x] ou x\ -h x1~l xx •+-... + xxx\~* — qx\, ^

étant un entier positif quelconque, on a, pour toutes les valeurs en-
tières positives de q,

„(2) _ ^A (2) , / '*) _ „A (n)
Uq —q.\q , . . . , Uq —gAq .
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on trouve

(4)

(5)

(6)

( » - • ) ! q^ 'a». « « . . . . a".
' } a, ! « , ! . . . a „ !

\ ^ a i ' . a 2 ! . . . a „ !

a2 ! . . . aa !

où a-{, o"2, . . . , o1 ,̂ 7H, a2, . . . , 0Ln sont les solutions en-
tières positives des équations

et où. i = a1 + a2 + ..
En vertu des relations

ö?5,. r dsr r

on obtient aussi

(7) *7 = :

(8)
' 6/52

(9) - K 'Aq= - d\.q—\

ds3

{Nouvelles Annales, p. 328; 1891.)



2. Prenons l'équation

/ Q(an -\- y) = [Y -+- F(x\ )][y-h F(xr
2 )]...[y •

. 2 . . .{m — \)

ou
G,. = aa =z o ;

alors, d'après la formule ( 5 ) , on a

( i i )

rt aussi

(CTJ —T— 9. cr2 - h . . . - h / / i c r m =

)=F(^i)F(^2)...F(^m)

<!>'»<->•) (o )

(m — /*)

J . 2 î . . . c r r !

- h 2 <72 - h . . . -

OU

(a o n- . . . + art =



f ?, -r- -2?, -+.. . .-h m pm = 7, i = p, -4- ?2 4-. .

En faisant

nous pouvons appliquer les formules précédentes au
calcul du discriminant de l'équation F ( x ) = o,

" o

3. Posons

*;«('r'i ^ 17« ur'2 ) . . . F„ ( x'm ) — * r t ( a « ) ,

Ï1"« i ( 3r\ ) Vn - i ( . r ' . 2 ) . . . F ; , - ! ( .r' / w
 N» = <ï>„ _ j ( a w _ ! ) ,

Si Ton connait <I>Z/ f (̂ //̂  i ̂ ), la valeur de <£„(«„) s'en
déduit immédiatement par de simples difïerentiations.
VAX cllct, on a

Kn vertu de la relation

-r Utn-i ~ , 'r- Otn = O



ou

d<S>n(an)

~dan

dan-m+x " m dan-x

ou, plus généralement,

d
da'n bm [_ dan—m

d

f d dr-**n(an)']
dan-x da'n

 l J

ou trouve

dan J,r„ = o
i / dCm dCm j dCm

bm \ ° ~daa-m
 1 dan-m+l

 m dan-\

7

dan-\

1.2... (m - 1 )

(«1 — i ) 6 w \ dan-m dan-m+x dan-X

En désignant respectivement par Aw et ÙL,i_i les dis-
n'iminanls des équations Fw(.r) = o, F//_< (jr*) = o, et
t'n faisant

n i = n — 1 , 6 0 = / l o t o , 6 1 = ( n — i ) « j , . . . ,



on obtient

J J l ( F ^ ) F(a-'2 )a

- C i « 2

on

et, en veitude la relation

/ — n kz=zn

/ i h -1

on
/ - n — 1

1 F dC,, . dC'n_i dCa_x 1
— _ fUt — (/I — 1 ) ^ 1 —: h . . . -r- 1 a>n — 2 ~, ?

an ! L 0((\ àa2 oan i J

c; - l -

H(t0-—^ (n l)<7i ——=• - r - . . . -4- 2 Ö / J - 2

V. S H I K H , (ont s (V Algvbi (> supéncurr, t.
; iS85 )


