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SUR LA GEOMETRIE DU TRIANGLE:
Piwr M. E. VALDES.

I. Propositions nouvelles sur la symédiane et le
point de Lemoine. — Soient un triangle ABC et son
cercle circonscrit, K son point de Lemoine et kg, &y, ke
les poles de ses symédianes, a2y le triangle métaharmo-
nique (')de ABC par rapport aK et abca, b,c, I’hexa-
gone formé par leurs cotés.

1° L’axe d’homologic de ces deux triangles est la
droite kokpke, polaire de K.

2° Les diagonales de I’hexagone concourent en K et
aa, passe par ko, bb, par ky, cc, par k..

3° Toute droite menée par I'un des points o, §3, ¥
coupe les cotés de ABC aux points ¢, r, s et le cercle
circonscrit en p; ces quatre points forment une division
harmonique.

4° On joint un point p du cercle circonscrit aux som-
mets A, o.

Soient ¢, r, s les points ot pa rencontre les cotés de
ABC, ¢', 7', s'les points ou p A rencontre les cotés de
23v; les droites g¢’, 17, ss' se coupent sur la diagonale
aa, de 'hexagone.

5° Les droites de Simson des triangles ABC, afy

(*) Voir Traité de Géométrie, par MM. RoucHE et DE CoMBE-
ROUSSE, 6° édition; Note ITI, Sur la Géometrie récente du triangle.
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relatives 4 un méme point p rectangulaives, leur point
d’intersection décrit une cllipse.

6° Le foyer singulicr d'une cubique cyclique est le
point de Lemoine de son triangle asymptotique.

~° La polaire d'un point, par rapport a unc cubique
triasymptotique, n’est un cercle que si le point choisi
est le point de Lemoine de son triangle asymptotique.

8¢ Les paralléles aux asymptotes menées par ce point
déterminent sur la cubique six points qui sont sur un
cercle. (Ces deax propositions ont été énoncées par
M. Lembine pour e cas on la cabique se réduit a ses

asymplotes J)

H. Extension de quelques propriétés de la droite
de Simson. — 1° Un wriangle ABC étant inscrit dans
unc conique, on méne par ses sommets des paralléles
aux directions conjuguées aux cotés opposés ; ces paral-
léles se coupent au point 1.

2° Les milicux des cotés, les milicax de A, BH, CH
et les points de rencontre de AH, BH, CH avee les
otés du triangle, sont neuf points d’une conique U ho-
mothétique a la premiére ; son centre est le milieu de
OH, le rapport d’homothétic est .

3* Sid'un point P de la conique ABC on méne des
paralléles aux droites AH, B, CH, ces paralléles ren-
contrent les cotés opposés a A, B, C en trois points en
ligne droite.

4" Deux points P, 1”, diamétralement opposés, don-
nent lieu a deux droites dont les directions sont conju-
gudes, leur point d'intersection déerit la conique U.

5% Ces droites enveloppent une quartique tricuspi-
dale, les tangentes aux points cuspidaux sont les droites

All, BH, CH.



