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GONSTRUCTION GEOMETRIQUE DU CENTRE DE COURBURE EN
UN POINT D'UNE COURBE RAPPORTEE A DES COORDONNEES
POLAIRES ;

Piwr M. HUSQUIN DE RHEVILLE,

Ingénicur civil.

L. Soit O (fig.1) le pole du sysiéme de coordonnées.
On sait que le segment ON, limité sur le rayon vee-

. ™
teur d’angle polaire o + = par la normale AN en un
)
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point A de coordonnées p et w, a pour valear

dp
ON = %2.
' dw
Nous nous proposous d’indiquer unc interprétation
sométrique d titds T8 ep L0
géométr des quantités —— ¢ .
géométrique des q o ¢t 72

, . , ;. d*s N
II. Représentation géométrique de T Soit C le

centre de courbure de la courbe au point A: menons NF

Fig. 1.

perpendiculaire a la normale AN jusqu’a sa rencontre
en F avec le rayon. Joignons CI et menons-lui la pa-
rallele N'G par le point N’ symétrique de N par rap-
port a C. Cette derniére droite rencontre le rayon OA
en un point G, tel que

—_dp
0G = Tot’
le signe — indiquant que le point G tombe sur OA

. d?o
ou sur son prolongement suivant que 7 :

_ est négatil ou
ot
positif.

En eflet,

2

AR . ON
A A e

0G = FG - FO = AN
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En remplagant dans cette expression les quantités par
les valeurs suivantes

1
do\ 212 1 10\ 2]
.\N=[05’+<—'->], AF:—[07+<LL J»
! dw gL )
(2]
ON = —d—‘ow AC = [‘ do
dw

on obtient I'égalité cherchée

dzs
0G = — —I_.
G dvy?
1II. Centre de courbure d’une conchoide. — Ré-

o ement, si I’on connait la valeur de dp sut
ciproqu , valeur de -5, on peu
construire linéairement le centre de courbure C.

Il suffit de porter sur le rayon vecteur OA une lon-
d?» .. . 0.
gueur OG = —= ct de joindre le point I au milicu m
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de NG. Cette droite Fm passe au centre de courbure C

cherché ( fig. 2).
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Si un point A’ décrit une conchoide de la courhe

donnée. ¢’est-a-dire si AA’ est constant quel que soit |

int A, 1 tigs L2, Lp
point A, les quantités —=, ——

en A’ et le point m est fixe quelle que soit la lon-

sont identiques en A ¢t

gucur AA'.

Pour construire le centre de courbure C' de la con-
choide au point A’, on méne NI perpendiculaire a la
normale NA jusqu’a sarencontre en I avec lerayon OA,
La droite I m, joignant le point I" au milieu m de NG,
passe au centre de courbure C' cherché.

d?w
do? ’
gnons le centre € de courbure au pole O et soit D Ie
point de rencontre de cette droite CO avec la perpen-

diculaire ND a la normale AN (fig.3).

IV, Représentation géometrique de — Joi-

lLadroile AD rencontre ON en un point B tel que

1
OA < OB = 72—&—-

dp?
<n effet, le wriangle ABN coupé par la transversale
COD, nous donne

AC _ DB

OB = ON — __.
B=ONx3e>3p
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On voit facilement que

DB _ ON'+ 0B.ON

- 2

AD AN

La premiére égalité devient alors, en y remplacant

2 OB,

) ,
% par sa valeur et en la résolvant par rapport i
—3
ON .\C
WY —0V)

OB =

Iin substituaut aux quantités géométriques leurs va-

ds d2p
leurs en fonction de Py 75 el o=5» on obtient, aprés sim-

plification,

En se rappelant que

2w d*p [dw\3
mon == (@)

ceci peut s'éerire, sous la forme cherchée,

T

)
dp?

, o . l-'(v)
V. Réciproquement, si 'on connait Ja valeur de — T
o2

au point A, on peut construire linéairement le centre C

de courbure.
Il suffit de porter sur le rayon vecteur d’angle polaire
T
© + ~ une longueur OB telle que

1
OB = d?
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de joindre AB qui rencontre en D la perpendiculaire N1

a la normale AN menée par Pextrémité N de la sous-

normale polaire ( fig. 4).

a droite DO passe au centre de courbure C cher-

ché.
Remarquons que si, parle point N, on méne une pa-
ralléle a la droite FB, clle rencontre le rayon vecteur

au point G précédemment défini par la relation

ds
( —_ — f
G dw?
En efiet,
g —
~ON ON ON O\
06 =0F &5 = ~ 0O\ 0B~ OA.OB
ct, comme
1 da
ON. 3 = N=_-*%
)AL O] T , ON 7o’

on voit que
d?w (cl’ 3
\ > T dw?’



