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SUR LE DEVELOPPEMENT EN SERIES DES FONCTIONS
IMPLICITES ;

Par M. WORONTZOF.

Soient
m=f(y)
r=2(y)=V{[f(y)

deux équations entre les variables x, y et m;

.)’:./‘0<”7)7 ,)/:,fv(()): r (2)

(') Les droites du <ystéme © nc sont que les normales & la sur-
face X dans P'espace ou I'absolu est la surface .
(?) Soit, par excmple

S(my=em—1, s, (m+c)e,
a—m 1—m
——y 3 oo}
c+m 1+ m

on a respectivement

«

Sf.(m) —log(m—+1), arc sinm, me —c,

a—cm 11— m

. ——

o= [ 7]
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les racines des équations
f(.}')_m:cb f(}’)=0,

de sorte qu’on ait identiquement

SUfo(m)=m,  f(r)=o;

ct I'(x) une fonction qu’il faut développer en série or-
donnée suivant les puissances croissantes de m. Si'on
donne

r=>®[r+mo(x)],
on a alors
z=P(y).

Fn vertu des égalités

dw(m) )
[ dm ]’”:fm =[Dp¥(m)m=ry

=W f(y)] = [7—5] D, W),

I

D5 ¥ ()= VLS = [ 515505 W)
1 [ .
_[f00m][fwf%y”ﬂyw

(D ¥ (m)]m=roy= ¥ [ f(»)]= [77[3’—) D, ](” ()

on obtient, ¢n substituant £, (m) au licu de y,
W (m)=Dp¥ | f[fo(m)];
b (n)
= - D w )
o] o,

ou, en remplacant W[ /()] par ®(y),

D # /()] = D) = || 0,y ||

’
y="/y(m)
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ou, plus généralement,
( Dy F[®(y)| =D}, F(z)
(l) =g[ 1 D](II)F & 2
( ] el

\a moyen de la formule précédente et de la série de

y=/vim)

Maclaurin, prise avec le terme complémentaire (R,) de
Lagrange, on trouve

=Fie[fo(m)]|=F(z)=F[P(r)]

k=n—1

& Fle()]

=1 z=r
mn
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et aussi, pour () )= y =u,

\ Flfo(m)]=F(xr)=F(1)
A
mhk i *)
D. F(s
. ...L[f’(z) “] (=)
\n)
( A
\ - l-)...ﬂ%[‘f’(,&') ”] ( Es:l+0(1‘-—:;=fv(0,m)’

o o<0<1.

Exemple. — En posant successivement

3)

+‘-
s 1]
:

a=®(y)=-ew, m=f(y)=er—h,
r = ye, m= yc— h,

on 4

1 ) e—¢) (&)
[ ] o= (0, e

ela—kely
=a(@—c)a—2c)...[a—(k—1)c]

ck 7

1 1
y =log(h +—m), r=logh¢,
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1 [
<c}/('»1DJ) re

. ya~kc
=a(a—c)(a—2c)...[a—(k—1)c] )

et, par conséquent, d’aprés la formule (2),

2 m 2= ala—c)/m\? S
r=h+a—ht + ———(—=) A +...
c 1.2 c
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