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CONIQUES POLAIRES D'UN POINT ET D’UNE DROITE;
Par M. E. FONTANEAU.

Soient
(N Sz, y)=0

I’équation d’une conique C et X, Y les coordonnées d’un
point fixe P. La détermination des tangentes menées du
point ala courbe résulte, comme on le sait, de I'équa-
tion
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combinée avec I'équation (1).
Il est d’usage d’en déduire pour la polaire du point P
cette équation

A A A

mais on néglige d'indiquer a quelle courbe correspond
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Péquation (2) quand on y considére x, » comme les
coordonnées courantes sans employer les coordonnées
homogénes.
Or on voitimmédiatement que cette courbe du second
ordre résulte de I'intersection des rayons homologues
des deux faisceaux définis par les relations

y—Y—m(xr—X)=o,
(—') gé -+ m E(% = 0

Dans le systéme des coordonnées cartésicnnes, on
obtient, par cc mode de génération, le licu des milieux
des cordes interceptées par la conique C sur les sécantes
menées du point P.

Silon interpréte les mémes équations dans le systéme
plus général des coordonndes ponctuelles de Chasles
(Géométrie supérieure, Chap. XXIII), la courbe en
question S résulte du tracé suivant :

Etant donnée dans le plan de la conique C, outre le
point P, une droite quelconque D, si par le point P on
meéne une transversale qui rencontre la conique C aux
points « ct b et la droite D au point 7, puis quon dé-
termine le conjugué harmonique 7 du point 2 par rap-
port aux points @ et b, lacourbe S sera le licu des points
mlorsque la transversale se déplace en tournant autour
du point P. De la résultent les théorémes suivants :

Tatorime L. — Deux droites déterminent par leurs
poles pris par rapport & une conique et par leurs points
d’intersection avec elle les sommets d’'un hexagone
inscriptible & une courbe du second ordre.

Siles deux droites se coupent sur la conique, il en
résulte cette proposition :

Tutoreme II. — Lorsqu’un triangle est inscrit dans
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une conique, toule transversale menée par le pile de
I'un des cotés est divisée harmoniquement par les deux
autres cétés du triangle et par la conique.

Si I'une des droites passe par le pole de I'autre :

Tutoreme HI. — La polaire d’un point quelconque
d’une droite donnée passe par le pile de cette droite.
Tutoreme IV. — Zoute sécante mence par un point

est divisée harmoniquement par le point, sa polaire et
la conique.

Du principe de dualité, oudelinterprétation des équa-
tions (2) et (4) dans le systéme de coordonnées tangen-
ticlles de Chasles (Géométrie supérieure, Chap. XXIV),

on déduit les propositions suivantes :

Tutorime V. — Deux droites quelconques déter-
minent, par ellessmémes et par les tangentes aux
points ol elles coupent une conique, les cotes d'un
hexagone circonscriptible ¢ une courbe du second
ordre.

Tutonkme VI. — Lorsqu’un triangle est circonscrit
@ une conique, tout point pris sur la polaire d'un des
sommels est le centre d’un faisceau harmonique que
L’on obtient en joignant ce point aux deux autres som-
mets du triangle et menant les deux tangentes & la
conique.

Tutorivr VII. — Le pdle d’une droite qui passe par
un point est sur la polaire de ce point.
Turorivme VI — Tout point pris sur une droite est

le centre d’un faisceau harmonique composé de la
droite donnée, de celle qui unit le point donné au
pole de la droite et des deux tangentes & la conigue
mendées par le point donné.

Ccette méthode s’étend aux surfaces du second ordre
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ct pourrait donner licu a d’autres conséquences sur les-
quelles je n’insiste pas pour ne pas allonger cette Note
aa dela de son importance.



