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THEOREME RELATIF A UN CERTAIN RESEAU DE QUATRE
SECTIONS CONIQUES;

Par M. Frirz HOFMANN, a Munich.

I. Etant donnes un point fixe S et quatre droites
Jixes quelconques A, B, C, D, dont aucune ne passe par
le point S et qui ne passent pas loutes par un méme
point C, D, si lon construit quatre sections coni-
ques K, K., Ki, K, qui aient toutes le méme point S
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pour foyer et telles que

K, touche B,C,D en 8y, v, ¢4,

K, A,C,D en a, T2s Sy,
K3 A) B; D en %35 @37 837
KA AaByC en a,, Qbr‘{ha

on ales relations

(vavs) - (Zaa) == (B4 By) ==(8, 83),

en désignant par (v, y.) Uangle Sy, sous lequel la
distance des deux points v,y est vue du point S.

Par la condition énoncée il n’est pas exclu que trois
des lignes A, B, C, D ne se coupent en un seual point P:
alors une des sections coniques se réduit a ce point P.

IL. On peut énoncer le méme théoréme sous une forme
différente :

FEtant donnés trois droutes quelconques A, B, C, un
point fixe S et une section conique fixe K, qui touche
les deux droites A, B en ay, By et qui ait S pour foyer,
quand on'décrit pour une tangente quelconque mobile D
de cette section conique K, les deux sections conigues K, ,
K, de foyerS, et telles que

K, touche B,C,D en B8,,v,,9,,
K, . A,C,D en a2y, 0,

la distance des deux points mobiles &,, 6, sur la tan-
gente mobile D est toujours vue sous le méme angle du
point S.

Dans le mouvement de la tangente D, les lignes A,
C. D peuvent passer par un méme point P, et B, €, D
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par un point P’. Pour ces positions-la une des sections
coniques K, K, dégénére en un point sans que la géné-
ralité du théoréme soit altérée.
Ces relations curieuses se démontrent aisément i 1aide
de deux théorémes auxiliaires.

1. Quand on méne d’un point P (fig- 1) deux tan-
gentes PR, PQ & une section conique, on a

N N
RSP = PSQ.

Car, la directrice étant rencontrée par la droite RQ,
T, on déduit directement de la figure que la droite

)

. ;7\Q< -

SP est la polaire du point T': donc le faisceau des quatre
rayons S(TRVQ) est harmonique, et puisque, d’aprés
la définition du foyer, TS est perpendiculaire a SP
comme polaire de T, ona

RSP = PS( J.

Quand deux sections coniques ont un foyer
commun'$ ( fig. 2) et deux tangentes communes 3, Ca,

Vi Ve, 0na
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Ce théoréme sedéduit du précédent. Doncon a d’abord
les six identités suivantes, en ne considérant que les va-

Fig. .

leurs absolues des angles

(ap23) = (82 83) = Ay,  (B1B3) =(818) = Ay,
() = (Y2 7:) = Aysy (B1B)=1(1 o)== Ay,
(a32) = (Bs Bu) = Aqsy  (1172) = (5, 8y) = Ays.

Mais il y a encore quatre équations évidentes entre les
douze angles, savoir:

(2 %3) 4= (232) = (% %2) = (B Bs) -+ (Be Bu) + (B B1)
= (Ve v2) + (v2 7)) +(%a 11)
. = (81 8y) + (85 83) -+ (83 8,) =180°,
ou
Ass+Ag +Ap = A+ A+ Ay
=Ap+ Ay + Ay
=Ap+ Ay -+ A

On en déduit Jes identités suivantes

A = Ay,
A5 = Ay,
A= A

ou
iy = (8 3) = (23 2) = (B3 Bs).



