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GENERALISATION D’UN THEOREME D’ARITHMETIQUE;
Par M. C. HENRY.

Dans les Nouvelles Annales (année 1878, p. 463),
M. Pabbé Marchand a démontré que le carré d’un
nombre impair est la différence de deux nombres trian-
gulaires premiers entre eux. Cette propriété peut étre
généralisée au moyen de I'identité
(car+4-x+a)l2azx+zx+a-+1)

2

‘ a2z +1)'=
(

(l)( _(:r,ax—.r—J,-a—l)(za.r—x--{—a

ou x eta représentent des nombres entiers quelconques.
En faisant d’abord a = 1, l'identité (1) devient
(32 4+1)(3z+2) =x(x-+1)
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et, comme 2. + 1 esl premier avec xr et x + 1, ona ce
théoréme :

Le carré d’un nombre impair est la d.lﬁ'érence de deux
nombres triangulaires premiers entre eux. Ce qui est le
théoréme de M. I’abbé Marchand.

En faisant @ = 2 et remplacant x par 4x, la for-
mule (1) donne

(20.1-+2)(20x+3)_(12.7:—!-1)(12.1:—{-2).

2(8x +1)= ;
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on en peut conclure que le double du carré d’un nombre
de la forme 8x + 1 est la différence de deux nombres
triangulail‘es premiers entre eux.
En faisanta=—=3, ona
(92 +3) (72 +4) (5 +2)(5x+3)

3(2z +1)= 3 — 5 y

el par suite, en remplacant x par 3x —+1,
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3(6.03)7— (217 +10) (212 4+11)  (1Sa4-7)(152+8)

11 en résulte que le triple carré d"un nombre de la forme
6x -3 est la différence de deux nombres triangulaires
premiers entre eux.

On pourrait continuer ainsi indéfiniment.



