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SIK IN PROBLÈME DE MÉCANIQUE;

PAR M. PTASZTCKI,
à l'Université de Saint-Pétersbourg.

Le système de trois points matériels, dont les masses
sont égales à l'unité, se meut dans le plan des coor-
données rectangulaires, de sorle que, pendant tout le
temps du mouvement du s}'stème, son centre de gravité
reste à l'origine des coordonnées ; ses moments d'inertie
par rapport aux axes x' x ex yfy sont des quantités con-
stantes égales à a et h et ses axes principaux d'inertie
coïncident avec les axes des coordonnées. Alors :

I. Les points du système se meuvent sur une ellipse,
dont Véquation est
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II. Laire du triangle, dont les sommets sont les trois

points du système, dans toutes ses positions, est une

quantité constante egale a



f. Pendant tout le temps du mouvement, les coor-
données des trois points du système doivent satisfaire
aux cinq équations suivantes :

(1) x -h .r, -f- x, — o ,

( 2 ) y -+-y, - t - , » - i = O,

(3) x* + .r\ +r\=a,

(4) J2H-JÎ-+->-Ï = *,

(5) xy -f-xxr{ -4- J:,,r2 = o.

Cela posé, dç l ' identité

U 1 4- a:J -1- x\ ) ( j 2 + y\ + j - 2 , ) — U y -h JT.J, -|- : r 2 j , r

en remarquant que , en vertu des équations (1) et ( 2 ) ,

et ayant égard aux équations ( 3 ) , (4) et ( 5 ) , on tire

abz=zZ{x,y^ — .r2j t)
2.

Mais

o u , d ' a p r è s les é q u a t i o n s ( 3 ) , ( 4 ) e t ( 5 ) ,

| y, y y, y "\ 1 f ff fi \ I \y y 1 \ gçl yi •

donc

ou enfin

la ' ib

T T

2. L'aire P du triangle, dont les sommets sont ( x , ^ ) ,

Ç» = dz I [.r>-, -f- x,y2 -4- J?̂ " — f.*̂ a H- .r,j -+• -r,j-, )] ;
2



mais, à l'aide des équations

(J: + J"i+.^) (ƒ + ƒ, + ƒ/; = o, jcy -h x,yx -f- x.tyl ~ o>

on conclut que

donc

Or, de l'identité

(.r'H- .r^ M- x\ ) [jr] -\- y\ -f-y*) — ( J J , -+- a\y7 -4- .r.^ \2

comme, à cause des équations ( i) et (2),

on obtient l'égalité

(.r2 + J?Î H- jrj)(rï -*-rî + r2) — [w + «̂̂ 2 -+- -^r)2

= (.r/2 — . r , j , ) ( x l y — xtft) •+• [jrjr2 — jrtrt)[x.r, —.ry'

en l'ajoutant, après l'avoir multipliée par 2? à l'identité
précédente, on obtient l'expression

3 (x2 ^rx\-^rx\) ( J\ + J2
2 + ƒ ) — 3 (,/T, --h .r, y2 -H ^ , j ) 2

= [.ry, -f- x, J -h x 2 j t — (a;/ -h xKyx -f- ,r2/2) ]2 ,

qui donne immédiatement, en ayant égard aux équation»
(3), (4), (5) et (6),

Znb — 3P2— P3;
et par conséquent


