NOUVELLES ANNALES DE MATHEMATIQUES

Questions proposées par le P. Pepin

Nouvelles annales de mathématiques 2¢ série, tome 14
(1875), p. 275-277

<http://www.numdam.org/item?id=NAM_1875_2 14 275 1>

© Nouvelles annales de mathématiques, 1875, tous droits
réservés.

L’acces aux archives de la revue « Nouvelles annales de
mathématiques » implique 1’accord avec les conditions
générales d’utilisation (http://www.numdam.org/conditions).
Toute utilisation commerciale ou impression systématique
est constitutive d’une infraction pénale. Toute copie ou
impression de ce fichier doit contenir la présente men-
tion de copyright.

‘NuMDAM

Article numérisé dans le cadre du programme
Numérisation de documents anciens mathématiques
http://www.numdam.org/


http://www.numdam.org/item?id=NAM_1875_2_14__275_1
http://www.numdam.org/conditions
http://www.numdam.org/
http://www.numdam.org/

OUESTIONS PROPOSEES PAR LE P. PEPIN.

1. Théoréme. — Si 'on désigne par a et b deux
nombres entiers quelconques, 'un des deux produits
18S.
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ab(a*— b*), (a®— 2b%)(a*— 45%) est toujours divi-
sible par 7, savoir : le premier, si la somme a®+ 5 est
de I'une des formes 77, 7l +1, 71+ 2, 71+ 4, et le
second, si cette somme est de I'une des formes 77+ 3,

nl+5,70-+6.

Q2. Théoréme. — Soient a et b deux nombres entiers
quelconques : I'un des deux produits

ab(a®— 3b*)(a*— 48°) ou (a*— b*)(a’—58%)(a*— gb?)
est toujours divisible par 11, savoir : le premier, si la
somme a® - b* est de 1'une des formes
11l+ (o, 1, 3, 4,5, 9),
et le second, si cette somme est de I'une des formes
11l -+ (2,6, 17,8, 10).

3. Théoréme. — Soient a, b, c,. .. des facteurs pre-
miers inégaux, m = a*bfc'... et ¢(n) la fonction nu-
mérique qui exprime combien dans la suite 1,2,3,...,7
il y a de nombres premiers relativement a . Cette fonc-
tion ¢(n) jouit de la propriété exprimée par ’équation
suivante :

m:q(m)—l—Za“_‘ ( )+2a“ 1581 ( :"b€>

a—1 hé—1 py—1 a—1 BhE—1 ay—1
—f—Za b-1c <a°‘b"c7>+"'+a b 1¢

Soit, par exemple, m =35, on a
3252 = 225 =9¢(225) + 59(9) + 39(25) +15.

Legendre a démontré qu’aucun nombre triangulaire
n’est égal a un cube. On peut énoncer le théoréme sui-
vant plus général :

« Aucun nombre triangulaire n’est égal & un cube
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multiplié par une puissance entiére quelconque d'un
nombre premier de 'une des deux formes 18m -5,
18m + 11, ni par un cube multiplié par une puissance
de 2, ou par le double d’'un nombre premier 18m + 11,

ou encore par le double du carré d’un nombre premier
18m—+5. »



