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PROBLEMES SUR QUELQUES FONCTIONS NUMERIQUES;

Par M. BOUGAIEFF, de Moscou.

1. Démontrer que le nombre

n n 3,
Se (a—z> —So (ﬂ) +26(yn)
est divisible par 3,
6(n) désignant combien il y a de nombres premiers
non supérieurs a n; .
Sé (aﬁz) la somme prise pour tous les nombres pre-
miers a;
S6 (Z:Lb) la somme étendue & tous les produits @b des

/

nombres premiers différents entre eux.
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Exemple : n = 3o,

30 30 3o 3o
30 / 30 30 3o 3o
so(z)=0(23) o (5%5) o (55) ol

30 30 3o
o (5:“3) -0 r) - ("a‘.;)

+

g

‘'n [ —
Se(-a—’) -~Se(rﬁ;)—+—26(\/n):6~~ 7--2.2=3.

2. Démontrer que, pour n >1, on a
69:(n) = 29(n) 7w+ (—1fME(n)9(n),
¢(n) désignant combien il y a d’entiers premiers a »
et inféricurs a n;
©s (1) la somme des carrés de ces nombres;
g£(n) le nombre de nombres premiers différents qui

sont les diviseurs de n;
£, (n) le produit de ces nombres premiers.

Ainsi, pour n = a*bic,
% (n)=abe, E(n)=3.
Exemple: n==6, 0,(6) —-1*+5*=— 26, ¢ (6)=2,
5(6)_:‘2, £.(6)=6,
6(174+52)=12.2 62+2.6=156.

3. Soit n == a*bfc'. Désignons par n'le nombre

E® e EL
a b ic 2,

E(x) étant le plus grand entier contenu dans une quan-
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tité quelconque x. Démontrer qu’on a

Stu' =1'--2'+ ...+ n"=8¢(u)E—

n n
:q(l)EF—J;—?('z)E; 4.

Exemple : n=6, /=1, 2/=1, 3=1, {= 2,
5’::[, 6’:‘—‘-1,

6
Sfu’—_—']:q)(I)E‘—2 +¢(2)Eg:6+1,



