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APPLICATION DE LA GENERALISATION DU PRINCIPE
DE CORRESPONDANCE A LA THEORIE DE L’ELIMINATION;

Par M. Louis SALTEL.

Principe fondamental. — Lorsqu’on a sur une droite
k séries de points Sy, S,, Ss,..., S; tels que, prenant
arbitrairement : 1° un point A, de la premiére série,
2° un point A, de la seconde série, 3° un point A de la
troisiéme série, . .., au point A;_, dela (k —1)®m série,
correspondent a; points de la k%" série, et, de méme, A
k —1 points de (k—1) quelconques de ces séries cor-
respondent «; points pour la série restante S, il existe
oy - oty + oty +. . .+ &, points qui, considérés comme
appartenant & (k—1) quelconques des k séries, coincident
chacun avec un point correspondant pris dans la série
restante.

Nota.— Sil’on ne considére que deux séries de points,
on retrouve le principe de correspondance de M. Chasles.

De ce principe fondamental résultent immédiatement
les théorémes suivants :
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Tatorime 1, — Le degre de I'équation du heu géo-
métrique obtenu en éliminant le paramétre r entre les
équations
(1) iz, y,r)=o0, [f*(z,7,2,7r) =0,

(2) iz, r)=0, fi(z0,5r)=0,
de degré a, b par rapport aux variables (z,y), (x, y,z),
et dont les coefficients sont des fonctions de degré a, 3
par rapport au paramétrer, est, en général, d’un ordre
marqué par
af + ba.
Trtonime II. — Le degré de U'équation du lieu géo-

métrique obtenu en éliminant les paramétres r, s entre
les équations

(1) Sz yyrys)=0, [f*(x,5,2,7,5)=0,
(2) SE (=, yy 1y 8) =0, JHx,y,2,r,8) =0,
(3) Sz sy s)=0, Sfi(x,7,2,7,5)=0,
de degré a, b, ¢ par rapport aux wvariables x, y, z, et
dont les coefficients sont des fonctions de degré o, 3, y

par rapport aux paramétres r, s, est, en général, d’un
ordre marqué par

afy + bya + caf.

Tatorkme III. — Le degré de l’équation du lieu géo-
métrique obtenu en éliminant les paramétres r, s, t
entre les équations
(1) foxy,ryst)=0, [iz,753,781t) =0,

(2) ff(x,y,r,:,t):o, fbp(.r,y,z,r, s,t):‘)y
(3)  SXx,xsmst)=0, [fi(x,y,2,758t) =0,
(4) f,}s(m,f>">~‘;‘):°: f;f(.z',y,z,r,s,t):o,

de degré a, b, ¢, d par rapport aux variables x, y, z,
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et dont les coefficients sont des fonctions de degré «, f3,
7s O par rapport aux paramétres r, s, t, est, en général,
d’un ordre marqué par
afyd + bayd + cafd + dafy.
Nota. — La loi générale est évidente.
Tutorime IV. — Le degré de U'équation du lieu géo-

métrtque obtenu en éliminant les paramétres r, s entre
les équations

(1) Si(xyyyrys)y=o0, fxyy,2y1,5)=0,
(2) Sz ysrys) =0, Sff(z,y,2,r,5) =0,
(3) f1(r,s) =0, fi(rys) =o,
de degré a, b par rapport aux variables x, y, z, et dont
les coefficients sont des fonctions de degré a, {3, y par
rapport aux parameétresr, s, est, en général, d’un ordre
marqué par

v(aB =+ ba).

Tutorkme V. — Le degré de I'équation du lieu géo-
métrique obtenu en éliminant les paramétres ry s, t
entre les équations
(I) f:(x,y,r,s,t):O, f:(.r,y,z,r,s,t):o,
(2)  Sfixy, s t)=0, S
(3) f‘r(r,s‘t‘)zo, fT(r,s,t):o,
(4) fs(r,s, t)=o, f"(r,:,t):o,

x,)’,z,r,s,t):O,

de degré a, b par rapport aux variables x, y, z, et
dont les coefficients sont des fonctions de degré o, 3,7, 9
par rapport aux paramétres r, s, t, est, en géenéral,
d’un ordre marqué par

98(aB + ba).

Tatoreme V1. — Le degré de I’ équation du lieu géo-
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métrigue obtenu en éliminant les paramétres r, s, t, u
entre les équations

(1) fizyy,rs,t,u)=0, fix,y,2,r5 ¢t u)=o0,
(2) Sz x5t u)=0, [Pz, 5,215t u)=0,
(3) Sfi(r,s,t,u)=o, S1(rys,t,u) = o,

(4) fi(rysyt,u)=0o, fé(r,sytyu)=o,

(5)

5) fMrys,tyu)=o, SMrys, t,u)=o,

de degré a, b par rapport aux variables x, y, z, et
dont les coefficients sont des fonctions de degré a, 3,
¥, 0, A par rapport aux paramétres r, s, t, u, est, en
général, d’un ordre marqué par

0\ (af + ba).

Nota. — La loi générale est évidente.

Tatorkime VII. — Le degré de Uéquation du lieu
géométrique obtenu en éliminant les paramétres r, s, t
entre les équations

(1) Sz, y,r,5,t) =0, [fiz,y,2,71,51t)=o0,

(2) Sz, y r s, t) =0, Sz, y,2,r5t)=o0,

(3) Sz, y, 1, 8,t) =0, fl(xz,7,27r5st)=o0,

(4)  Sfirst)=o, Sfir, s, t)=o,

de degré a, b, ¢ par rapport aux wvariables x, y, z, et
dont les coefficients sont des fonctions de degré a, [,

¥, 0 par rapport aux paramétresr, s, t, est, en général,
d’un ordre marqué par

d(aBy + bya + caf).

Tatorime VIII. — Le degré de U’équation du lieu
geéométrique obtenu en éliminant les paramétresr, s, t,u
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entre les équations

(1) fe(z,y,rs,t,u)=0, [fi(z,y,2,71 8 tu)=o0,

(2) (=0, s,t,u)=0, ff(z, 5,275t 8)=0,

(3) Sz y s, t,u)y=0, fl(z,y,27r5tu)=o0,

(4) f3(r,s,t,u)=0, Se(ry s, t,u)=0o,

(5) SfMrs t,u)=o, SMr, s, t,u) =0,

de degré a, b, ¢ par rapport aux wariables x, 7 % et
dont les coefficients sont des fonctions de degré «, f3,

7 J, A par rapport aux paramétres r, s, t, u, est, en
général, d’un ordre marqué par

S\ (@By + byax + caf).

TatoreMe IX. — Le degré de l’équation du lieu géo-
métrigue obtenu en éliminant les paramétres r, s, t,u, v
entre les équations

(1) f(zyyyrysytyu,0) =0, [f2(x,¥,2,7r5 ¢t u,0)=0,
(2) Sz, y s, tye,v)=0, ff(x,y,2,r5tue)=o0,
(3) Sz, tyu,v)==0, [fiz,r,2r,5t,u,v)=o0,
(4) fi(rys,t,u,9) =0, So(r, s, t 5,0) =0,

(5) SM(r s, t,u,0)=0, Sfrrys, 6 uy0) = o,

(6) fe(rys,t,u,v)=o0, Sre(r
de degré a, b, ¢ par rapport aux wariables x, y, z, et
dont les coefficients sont des fonctions de degré «, 3, v,

6, A, @ par rapport aux paramétres r,s,t, u, v, est,en
général, d’un ordre marqué par

s Syt Uy0) = 0,

Np(aBy + byx + cap).
Nota. — La loi générale est évidente.

Tatorime X. — Le principe fondamental permet de
trouver immédiatement le degré de 1'équation du lieu
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géométrique obtenu en éliminant n paramétres entre
n —+ 1 équations de degrés donnés par rapport aux va-
riables x, y, z (quelques-unes d’entre elles pouvant
d’ailleurs étre de degré zéro par rapport & ces varia-
bles x, y, z), et dont les coefficients sont des fonctions
de degrés également donnés par rapport aux n para-
métres.



