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DEMONSTRATION D'UN THEOREME DE GAUSS
RELATIF AUX SERIES;

Par M. Cmarres BRISSE,
Ancien Eléve de I’Ecole Polytechnique, Agrégé de I'Université.

Lemme 1. — Le rapport d’un terme au précédent ayant

-

» ou

pour limite I'unité, mettons-le sous la forme
: I @

« a pour limite zéro, la série sera convergente si
lim.na>1, et divergente si lim.na<1.

Lemme II. — Si lim.na =1, mettons « sous la forme

1 o .
~~+ 3, ou nf3 a pour limite zéro; la série sera convergente
n

si im.nf(2.n) > 1, et divergente si lim.nf(l.n) <1.

C’est en nous appuyant sur ces deux lemmes, généra-



(37)
lement démontrés dans les cours, que nous allons établir
le théoréme de Gauss dont voici ’énoncé :

Tutorime. — Le rapport d’un terme au précédent
ayant pour limite U'unité et éiant de la forme

Uppy R+ ant ' b 4L
4 P+ AR+ Bai+ ...

c’est-a-dire s'exprimant par une fraction rationnelle
de n, il faut et il suffit que
A—a>1
pour que la série soit convergente.
En appliquant le lemme I, on trouve

_(A—a)n ' 4 (B— )% .,
“= 7+

b
d’ou
(A—a)n*+...

noe — 7
nt ...

’
d’ou
lim.rea =A — a.
Donc, si A—a>>1lasérieest convergente,etsiA —a<1
la série est divergente.
Supposons donc A — @ =1, et appliquons le lemme If,
ona

1 ' 4+ (B— b))t 4 ...
Lip=" ( ) ,
n nt ...
d’ou
B— b)) 4 ...
pp— (BB ,
. nt -,
d’ou
Ln (B—b)n—t4 ...
nﬁ(l.n)__T. nk_l+”',
d’on

lim.7B(l.n)=o.

Donc la série est divergente.,



