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LIEU DES FOYERS DES CONIQUES
TANGENTES A QUATRE DROITES DONNEES;

SovurioNn pe M. Gasrier LIPPMANN,
Eléve du lycée Napoléon.

Soient
= xcoSu + ysinx — p =0,
b==xcost + ysint — p’'=o,
¢ ==xcosy -+ysiny — p"—o,
d=2xcosd + y sind — p"=o,

les équations des quatre droites données.

En considérant x, y comme les coordonnées de I'un
des deux foyers d’une conique tangente a ces droites, les
cxpressions «, b, ¢, d représenteront les distances de ce
foyer aux quatre droites dont il s’agit. Et, en nommant
ay, by, ¢y, dy les valeurs que prennent a, b, ¢, d lors-
que Von remplace x, y par les coordonnées x,, y, du
second foyer de la conique, on aura, d’aprés une propo-
sition connue,

aa, = bb, = c¢, = dd, = const.
D’ou
a(x cosz +y, sinx—p )= b(x cosb —Fy. sin — p’),
b (x, cosb 4 y,sin6 —p' ) = ¢ (2, cosy + y,siny — p"),
e (xcosy+ )y siny —p”)

= d(z,cosd + y, sind — p" ).



( 497 )

L’élimination de x,, y, entre ces t10is derniéres
équations donne

"acosa — bcos6, asina—bsing, —ap + bp'
| beosg — c cosy, bsin6 —esiny, —bp'+ep” | =o,
ccosy — dcosd, csiny—dsind, — cp” + dp”

et, en développant ce déterminant, on trouve

p albesin(y—6) + ed sin (& — ) + dbsin (6 — J)]
—p' b{ed sin {8 — g) - dasin (« — ) + ac sin (y — a)]
+p”c[dasin(a— J) + absin (6 — «) + ddsin (§ —6)]
— p"d[absin (6 — ) + besin (y — 6) + ca sin (e — y)]=o,

ce qui est I'équation du lieu cherché.



