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QUESTION D’EXAMEN;
Paz M. J.-Cz. DUPAIN.

Trouver les racines réelles de 'équation a* + b* = ¢*
dans laguelle a, b, c sont des nombres posilifs.

Je remarque d’abord que si les trois nombres a, 5, ¢
sont plus petits que I'unité, - o est une solution de 1'é-
quation ; de méme — oo serait une solution si les trois
nombres étaient plus grands que I'unité.

Lorsque @ = b, I'équation peut se résoudre immddia-
tement; en effet,
log 2

24*=c%, x=—= —m———
loge — loga

Lorsque a difi¢cre de b, on peut supposer @ > b, ce qui
donne lieu a trois cas.

Premier cas : ¢ >a>>b. — Je divise les denx mem-
bres de I’équation par ¢*, en tenant compte, s’il y a lieu,
de la solution infinie donnée par ¢* = o, et j’ai

£ (=

a ] . s e, .
- et — sont plus petits que I'unité; le premier membre est
c

unc fonction constamment décroissante, égale & 2 quand
x est nul, et nulle quand x est infini; il y a donc une
seule racine qui est positive. On la sépare facilement en
remarquant que

a\* b\*
(5)>n ()<



(1455)

d’ou .
loga log 2
loge — log b <=z loge — loga'

Deuxiéme cas : ¢ <b< a. — On reconnait par le
méme moyen l'existence d’'une seule racine qui est né-
gative.

Troisiéme cas : a>>c¢>b. — Il n’y a pas de racine
réelle, car pour toute valeur positive de x

a*>c*, et afortiori a*- b*> c*;
pour toute valeur négative de x,
b*>c*, etafortiori a*-+4 6> c*.
Remarque. — Cette question a été posée le 30 mars
1865, 4 Poitiers, aux candidats pour le baccalauréat és

sciences : il serait superflu de s’enquérir si elle a été
résolue.

Remarque. — Le nombre des racines imaginaires sera
en général infini et leur recherche compliquée; nous
nous contenterons d'un exemple trés-simple. Soit

—_— 2 —_— — .
a=me*, b= ume, c=m;

e étant la base des logarithmes népériens,

:‘_::—__\/_5, x:_-l_(“:_':—"'__‘/_g).

e e*—1, cFP= 2

On voit que x a une infinité de valeurs imaginaires et
une seule valeur réelle.



