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AIRE DU TRIANGLE RECTILIGNE
EN FONCTION DES BISSEGTRICES CONJUGUEES;

Par M. Josrrs SACCHI.

Soient ABC un triangle dont les cotés
BC=X,, CA=1X, AB=X,; X <X;<X;;

D et IV les points auxquels le coté BC et son prolonge-
ment sont rencontrés par AD = b, AD'=="J', bissectrices
conjuguées correspondantes a 'angle BAC = a, opposé
au coté X ; by, b5 by, b, les deux couples de bissectrices
correspondantes aux angles «s, @3, opposés aux deux
autres cotés X;, X;; A I'aire du triangle.

Que l'on conduise DE,D'E/, paralléles a AC et qui

rencontrent BA et son prolongement en E et E, et que
V'on fasse
DE=!{ D'E=/.

Les triangles BDE, BD'E', semblables 4 BAC, donnent

XX, yo XXa
IR VE P A W ¥

les triangles ADE, AD'E/, isocéles par les propriéiés des
bissectrices, donnent les équations

bl =281 + cosa,), b’} =20%(1— cosa,),

dont le produit est
b b, = 21llsing,.

Remplacant / et I/ par leurs valeurs, ct observant que

X,X;sing, = 24,
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on a

‘ A
X1 —X!=X,X, b4.b"

D’une maniére analogue, on obtiendrait

4A 2 2 [I-A
m, Xz—xl—X1X|mz-

X! — X! =X,X,
Or, en poéam

X, X, !
E_.Z‘, —-X—:——J’, b’b;—qr’ 4Aqr—pr;

les trois derniéres équations donnent les suivantes :

(1) - x— yi=p xy,
(=) . 2t — 1 = p,x,
(3) Y—1=py;

dela somme des équations (1) et (3) retranchant P'équa-
tion (2), on a

P
J pr+ps

’

Au moyen de cette valeur, 'équation (3) devient
(Pp:py+pL— P&+ (paps + 2P ) £ + py =03

additionnant cette derniére équation avec celle qu’on
obtient en multipliant par p} I'équation (2), on a

Z(pipps +pl— Py P3)+ 2P ps = 0;
éliminant x des deux derniéres, on a
(Pip2ps)*= Py — Py + PV — 4pipd,
de laquelle, en remplacant p, par sa valeur, et en posant

G+ G2+ g = 25,
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on. tire la formule cherchée

099 A = Vs(q. — 5) (g2 — 5) (g5 — 5).

Si 'on pose

et si I'on fait la somme des aires des deux triangles dans
lesquels le triangle donné est partagé par chacune des bis-
sectrices, on obtient

X+ X;=2A4%,, X, + X, =244, X +X,=2A%k,

desquelles on tire les valeurs de x, qui transforment la
formule connue

1642 = h, hyly X, X, X, (X, 4 X, + X,),
dans la suivante

= Vhhhy\t (¢ — k) (t — k) (¢t — &y),

1

ou
21:"'1“""2‘*“”3,

qui donne 'aire d’un triangle en fonction des bissectrices
intérieures et des sinus des demi-angles du méme triangle.



