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SOLUTION DE LA QUESTION 354

(voir t. XV, p. 439);

Par M. L D* J. DEL BECCARO,

Ancien éléve de ’Ecole Normale de Pise.

Soient les équations

z’ — px' 4+ gr — r=—o0 (racines «, ', «"),

2 —p'*+q x—r =o (racines g, §/, B”),

ct posons

1 8 1 oa B 1o« B
D=1 & f§ D,=|1 o " D=1 & ﬁ"f
I ” Bl/ " p, ' 2" p {
1 oa B 1oa P It o« B
Di=|1 & Di=|1 o« B Di=|1 o f i
Lo pu — ﬂ/ M ﬁ '

A=277r 4+ 4q¢' -~ 18pgr+ 4p'r —pq’,
A,: 27 ,/2 +4qls — ISP’ ql 7‘I+ 4,,/3 ,_/ _— plz (/!2.

Démontrer que I’équation suivante en ¢
tfe+(p*—3q)(p*— 34"
1 —f(da — [dA :
—— AN v (22 =
16 I:s/A(dr' >_¢A <dr )] °
a pour racines les quantités — D}, — D;, — Dj, — Dy,

— Dz, — D2 (MicnaerL Rosenrrts.)
Du développement de la quantité Df,

Diz=(pipi—4M)+2pp 2 — 3z
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M=p'q'+p"q— 3499,
ct z, exprime la fonction

7, = a{; + o ﬁ, + o B”,
on déduit ceux de D, Di, D}, D;, D} en y échangeant z,
en zy, 23, 24, 35, Zg, qui sont les valeurs différentes que
peut prendre la fonction z. Laissant les « et changeant 3/
cn 3" et wice versd pour z,, ete.

Puisque z,, z,, z, peuvent étre regardées comme ra-
cines de I'équation

z3——pp’z’+Mz—12(N-—\/A_N‘)=o,
ct z,, 25, 2¢ de 'autre équation
1 —_
z~’-—-pp’z’+Mz—;(N + \/AA'):—_O

(voir Nouvelles Annales, M. Roberts, t. XV, p. 77), on
peut calculer, par la théorie des fonctions symétriques,
les coefficients des deux équations suivantes

£-+:D}+ ¢t2DID) + D DD} =o,
£+ £:D; + t:D;D; + D;D!D; = o,
qui ont pour racines — D}, — D}, —Dj et — D;, — D;,
— D3,
32, = pp/,
szl =p'pt—2M,
2,2, =M,

Sz,2, =pp'M —S(N—-JA_A'),

132l =M — pp' (N — yad’),
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21 3,5; —= (N—-\/K&"\,

NP

, —
22,22 = ;pp’ (N — VIAA’),
s X —
Yz'zls, = ;M(N — yaa’),

(21222, = (N — \/F)’;

B

on obtient
DI =3(pp"* — 4M) + 2pp’' 22, — 312}
=2(p—3q)(p" —37"),

1DID; =3 (p'p” — AM)+ 4 (p'p* — M) pp' 2 2,
—6(pp" —4M) 23 +4pp 222
— 6pp'izlza,+ 93l = (p*—3q ) (p' —3¢');

DD D!
=M (p*p"* — 4M) + pp' N (9M — 2 p* p'?)

— (%7-(1‘12 —+ AA") ++ AN (2—2’7N—9pp'M —+ mp:‘p’3>

= — A — 341 AN ¢H . é (27N — 18pp'M + 4p3])’~‘>.
désignant par A’ le discriminant de I'équation
z~‘—pp’z’+Mz—éN:0.

Mais au moyen des expressions

da dN
dr dr

v [ dA'\* , (dAN\?
n:_: o= .- . AAI
A 16 l_A ((lr') +a (dr) 108 ]

=4 (27N —18pp’ M + 4p° p”*),
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(voir Nouwvelles Annales, 1. XV, p. 78) la fonction
D2 D2 D? devient :

, dA’ dA
pioipi=— XVa(% )= vE ()]
De méme les quantités ZD;, ZD;D;, D;D; D; s’expri-
ment de la maniére suivante :
3D} =1:Dj,
1D!D: =3:D!D},

D!DID; =—A"— % A8 — /a7, L (27 N—18pp'M + 4p*p")

== #(@) v (@)

De sorte que les équations en ¢ deviennent

tle+ (p*—2q9) (P — 24"}

) ()]

et sont satisfaites par les quantités — D}, — D}, — D3},
—D;, — D2, — D2, comme il fallait le démontrer.

Corollaire. L’équation dont les racines sont les déter-
minants Di, D3, D2, D2, D2, D? est

tle— (p*—2q)(p"—29)f

] ) ()=



