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SECONDE SOLUTION DE LA QUESTION 461

(voir page 242);

Par M. J. DE VIRIEU,

Regent & Sanmur,

I. La sommation de la série proposée peut se déduire
du théoréme suivant qui fait connaitre une infinité de sé-
ries convergentes et leurs sommes.

Soient x, une quantité entiére nulle, positive ou né-
gative;x une variable entiére ; u, une fonction de cette va-
riable qui, lorsque cette derniére croit de x, inclusive-
ment a Pinfini positif, reste toujours déterminée ainsi que
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Ay, et tend vers unc limite unique finie ou nulle. U
représentant cette limite, on a

X =4

(A) EAu,:U-—uzo.

1':1’0

Ce théoréme est une conséquence immédiate de I'équa-
tion connue

Upppig) == Uz = Bly +BUs o .. Dl

III. Soient p, ¢ des nombres entiers absolus non nuls;
f, g des quantités entiéres distinctes telles , que

Sz, g+xIr.

Si
. I
u’~(z+f)(.r+f+x)...(a:+f+p-—-l).’
on a
U=o Au:————L——-u.
T e fwp T
Si
po=E g (r+gt)... (2+g+p—1)
= (r+f)lx+f+1). . (z+f+p—1)
on a
ul
U=1, Auz:——p(q—f)(-27+g)(1'+f+p)'
Si
vz gl r+g+... (+g+p—1)
Tl f)(z S (xS pag—1)
on a ’

g(z+g)+p(g—f)
(z-+g)(r+=f+p+gq)

U=o, Au,—=—

N T E N e T T D
He= (g FMr+Ff+1) . (.z‘+f+p-—-l),
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on a
U=1,

\/ 1 (z+g)...(z+g+p—1
z4+g (x4+f)...(x+f-+p)
Vie+A(e+g+p)+V(z+g)(z +f+8)

Aug=p (f“'g)

Si
v o EFENEHg4).. (2 g+ p—1)
z °(m+f (z+p+1).. .(x—!—f—l—p—-l}’

on a

U=o, Auy=—log (a:—l-g_x-{-f—i-p).

z+ ) z4+g+p

II. Substituant ces valeurs et ces limites successive-
ment dans I’équation A, on obtient

X ==~ 0

a;r (z+Sf)lx+f+1)... (z+f+p)

1 1
P (@t ) (mwtf—1)... (2 +S+p—1)

L (s g)etg).. (zHg+p—1)
z4+g (2+f)z+Sf+1)... (z+f+p)

_1_ [(%+g)(zo+g+l)---(x«+g+p—l)__l],
T pg—S LS +fH1). (2 +Sf+p—1)

X =—+cc

2 g(z+g)+plg—S)

z+g

(m+g)(x+g+x)... (z4+g+p—1)
@+ f)z+f+1)...(x+f+p+7q)
(o+g)(x+g+1)... (xo+8g+p—1)

-(.t¢+f)(.r.+f+l)... (.r«+f+]/+f]—l)’
18.
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:=+w\/ t (z+g)z+g+1)..(z+g+p—1)
2 z+g (z+f)(z+f+1). .. (a+f+p+q)

= Ve A+ g+ p)+ V(= +g) (= +S+p)
L [[___\/(z,,—&-q)(»z‘,-}—g—i--1)...(.:1:(,--}-g-{—p—l)-l7
rSf—¢g (Zo+F) (@S 1) (5g+f+p—1).

x=-+c0

3 o (5 )
e f Trg+p

r=x,

_,O,[(x»+g)(zo+g+l)-.-(-ro+g+p—l)‘[,
T8 ) (@S 1) (m S p—1)

On aura la série proposée en posant
ry=o0, f=1, p=n—1
dans la premiére des formules ci-dessus.

IV. Soient m, n, b, ¢ des quantités non nulles telles,
que '
em = bn ; 0;

et « une quantité non nulle telle, que la fonction ba” + ¢

ne soit jamais nulle quand on fait croitre x de x, 4 + o .
Posons

maoa*4+ n

ba* 4¢ ’

H, —

Aut.__“‘ ('ln—bn]’a—-—l‘ .
( { ’(ba‘ l+(')(ba,'+(‘)
Si

«=-1,

K fonction de x; si
u, nest pas une ionction de x5 s}
e=—1,

la limite w'est pas unique.
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o>, U=§3 si 1aty U=

Substituant dans A

¥ azo

r=-40
a* !
2 T ‘
0<a <1’ Z (ba:+l+t‘)(b‘z‘+c)~c I—a ba‘o—l—c’
x=—=ux,
x=-+
a* =1 - !
—b % — 1 balo-*-c

1< o 2 (b=t ) (bam 4c)

x:l’o




