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SECONDE SOLUTION DE LA QUESTION 195

(voir &. XI, p. 198);

Par M. L. DEWULF.

On donne trois cercles C,, C,, C;; on trace trois nou-
veaux cercles, P; ayant méme sécante commune que C,
et Gy, et coupant C, orthogonalement ; de méme P, et P,.
Demontrer que ces trois nouveaux cercles ont méme corde
(réelle ou idéale) commune ou méme axe radical.

Tragons le cercle orthotomique O aux trois cercles
donnés, ce cercle est aussi orthotomique aux trois nou-
veaux cercles. Leurs axes radicaux passent donc par son
centre.

Le centre de P, se trouve & l'intersection de la droite
C,C, avec la corde y,y; commune 4 C, et 4 O.




()

On trouve de méme les centres de P, et de Py. Il faut
démontrer que ces trois points sont en ligne droite.

Projetons la figure de maniére que la droite P, P, passe
a linfini.

717s deviendra paralléle a G, C, et C, O sera perpendi-
culaire a C,C,.

¥17s deviendra paralléle 4 C,C, et C,O sera perpendi-
culaire a C,C,.

O deviendra l'intersection de deux hauteurs du nou-
veau triangle; donc la projection de C,O sera aussi
perpendiculaire a C,C, et P; passera aussi & linfini.
Donc, etc.

Remarques.

1°. C,, Cy, Cy, 74, 71, 7 forment deux triangles po-
laires réciproques. Les droites qui joignent les sommets
opposés sc coupent en un méme point, pdle de la ligne
P, P, par rapport au cercle orthotomique O.

2°. Les points Cy, Cy, Cs, 74, 71, 75 sont sur une méme
conique, ce qui donne ce théoréme : Les sommets de deux
triangles polaires réciproques sont sur une méme co-
nique.

3°. Les cotés des deux triangles forment un hexagone
circonscriptible & une conique.

On peut arriver a une solution aussi simple par I'ana-
lyse. Les trois axes radicaux de P, P, Py passent en O.

~ Soit ¢ = o I’équation homogéne du cercle orthoto-

mique O3 soient Xoy, Zo, &y ¥4 21y T3 Y1 Zs les coordon-
nées des trois sommets du triangle C,C,C;, et posons
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Les équations des lignes C,C,, C,Cs, C,Cy, 7,71,
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Appelons x'y'z'y x"y"z", x"y" 2" les coordonnées des
points P,, Py, Py, et faisons
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La condition pour que les trois points P,, P,, Py soient
en ligne droite
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équation qui se vérifie, mais par des calculs un peu
longs.

Ann. de Mathémat., 1. XVII. (Mars 1858.) 6



