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SUR L’ELLIPSE DE CASSINI;
D'apris M. H D’ARREST

(Astron. Nachr 1854, t. XXXVIIL, p. 199.)

1. Soient:

2e¢ = la distance des deux foyers;

2 a = le grand axe;

d = le produit constant des rayons vecteurs.

On a pour I'équation de la courbe en coordonnées rec-
tangulaires et focales, origine au centre,

(1)

Prenons a pour unité et désignons le demi petit axe par
b, desorte que d® + e* =1, b*=d* — ¢*,

(4 —2e(2?—y?) —d' 4+ ¢ =o,
pt — 2¢*p’cos’y — d' + ¢ —o.
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aussi trés-peu de CAH, on aura FB > AD, ce qui est le contraire de ce
quindique I’enonce




(106 )
I’équation polaire devient

gt — (1— b*) p*cos2¢ — b* = o.

Soit une sphére de rayon 1 et ayant méme centre que
la courbe de Cassini. Co isidérons cette courbe comme
étant dans le plan de 'équateur et faisons la projection
stéréographique de cette courbe; le pole étant dans un
hémisphére ct la projection dans I’hémisphére opposé ,
a et d étant des coordonnées sphériques , I’équation de la
courbe sphérique sera

S
(3) (:_;__:%D_:—I}‘;—;‘;(Hbr)cosu:ba
Si Pon wansporte 'origine au centre de la projection et
si 'on désigne les nouvelles coordonndes sphériques par
o' et d’, de sorte que

cosd’ cosa’ =sind,

cotd’ sina’ = tanga,
aprés quelques légéres réductions, l'équation (J) se
change en celle-ci :

1+ b2

(4) c0sd’ = Dcusa’ ou th_/)"

Ainsi la courbe cst Tintersection d’une sphéie et d un
cylindre civenlaire droit de diamétre D et passant par le
centre de la spheére.

Comme

b — D—1 _ 1 i b
"o+ “TVboxrr “TVoro
donc: 1°. Si D est plus grand que 2, on obtient Pellipse

de Cassini;

2°. Si D est compris entie 1 et 2, alois la courbe esi
fermée avee inflexion;



(107)
39, Si D = 1, on a la lemniscate de Bernoulli;
4°. §i D <1, on a les deux ovales avec un demi petit
axe imaginaire.




