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METHODE POUR DETERMINER
LES RACINES COMMUNES A DEUX EQUATIONS;
Par M. BRIOSCHI,

Professeur a I’'Université de Pavie

Soient
S(x)=a,a" +~ax""" +...4+ G ¥ +a, =o0,
¢(x)=box™ + b, x"" ... 4 bp x4+ b, =0,

{1

les deux équations; xy, &, ,... x, les racines de la pre-
miére supposées inégales, et

(2) V=yg(z)9(z)...9(za).
Supposons que les équations (1) aient r (et seulement r)

racines communes, on a la proposition suivante :
Ann. de Mathémat., t. XIV. (Mars 1855.) 6
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Tutorkme. Les r racines communes aux deux équa-
tions (1) sont les racines de l'équation suivante,

darv drv | rir—1u) dryv
— X —r re—1 z= + r—3 ;73 rl—..
dbl’n dbm dbm—l 2 dbm dbm—l.
darv drv
—_ (1) r————r—4 (=1 —=o0
(=1 dby, dbl", (=1 dbr_.
ou de la suivante,
drv arv
— " — r—— ™
da,, da)”" da,_,
\% drv
— (=LY (£ =
da, da,,_, ( ) da,”,
En effet, de ’équation (2) on déduit

av . ‘
—_— =.z‘,'V, +-Z’,'V: —+.. -+~ZJ"vn’
db;, n

d*Vv . . e .
(3) A= (.z".lx',’ + x',’x’,') Vi 2+ (-’7'1‘ AR z’,*x';') Viag+. ..
S Y5y

Vn,n,:m"

&V alahalralial) 4+l (Sap ety
db,‘dbszdb,s—: -+ x';l (x';l x;a +J-"," x’sl)

et ainsi de suite. On a posé

v vV,
Vi—= —— Vi—=——
1 ql(‘l\), 1,2 ql(-l':),
V,”:—Y'—"—---r.zm-—-s. ry==m — S$34..
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Si les équations (1) ont une seule racine commune, par
exemple x,, la premiére des équations (3) donne

v
—_—xtV,
2, "
et, par conséquent,
dv av__ .
by T dop,

résultat déja obtenu par M. Richelot.
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Si les équations (1) ont deux seules racines xi,x.'com-
munes, la seconde des équations (3 ) donne :

.

d'Vv sy o
W,_ (x, x7’+x"‘r:') v, 29
de laquelle
av &V
- —2V,, v v,
db’, 2hen db,db,_, (20 +2:) Vs,
d*V
=2r,x,V,,
db,

etles xy, x, seront les racines de I’équation

da*v 2 ” d*Vv + d*v
— — z
[lb,,: dbm dbm—-l db:,__I

= 0.

De méme, si les équations (1) ont trois seules racines
communes x, , Ty, X, de la troisiéme équation (3),on a

d*v . dsv
b = 6vs,2,3, (}m—b_ = 2(~T| -+ 2, +xj)vl,'.’,3,
m m m—1
v d3V

M:: =2 (-l'xx1+$|IJ+x2-l‘3)vl,n,3 ) db?n___, =X X2 Ty Vl,z,ao

et en conséquence les trois racines communes seront les
racines de ’équation

d_’\_fﬂ_ a3V 143 Ay d3v

; -+ T —
db}, db> dbn_, db,db>_, db’,_,

Le théoréme se trouve ainsi démontré par analogie (*).

(*) M. Brioschi a trouve depuis une demonstration rigoureuse.



