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DEUX THEOREMES DE M. BORCHARDT

Sur les fonctions symétriques des racines d’une équation algébrique
et sur les rayons de conrbure principanx des surfaces.

Fonctions symétriques.
Soit P'équation algébrique
o=¢(z)=a"— Az~ +...4

racines (@, @z, @y vy u);

la fonction symétrique 2 a*al... a¥ est le coeflicient

i

du terme a2 (* 1) g (k1) ;7 (*=+1) dans le déve-
loppemcnl suivant des pulssances décroissantes, de I'ex-
pression suivante :
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On voit que cc théoréme est une extension du théo-
réme dont on sc sert ordinairement pour trouver la



(27)
somme de la fonction symétrique a7 + a?+ ...+ a7,
(=)

somme qu’on obtient en développant ?

?(=)
Rayons de courbure principaux.

Soit f (x, ,z) = o I'équation d’une surface et soient

. dar\? df\? d_ 2
n= () + (7))~ (&)
E='I—_£l‘f-‘9 n:'lfd;f’ C:—E_—,—a[,

VR dx VR ar VR dz

de sorte que £* + n® + ¢* = 1. Cela posé, faisons
x, =x—pE, yi=y—pn z=z—pt;

p désignant une quantité indépendante de x, y, z; for-
mons le déterminant
2+%@@.
T dx dy dz

Ce déterminant, égalé a zéro, donne une équation du
second degré en p; car le terme p® est multiplié par le

, . dt dnd . - .
déterminant 2 4= —d_,—i p EE’ qui s’évanouit d’aprés un
principe général pour tout déterminant dans lequel les n
fonctions de 7 variables dont on considére les coeflicients
différentiels du premier ordre ne sont pas indépendantes.

P P pen
Or l’équation du second degré en p a pour racines les
q g pap

rayons des deux courbures principales de la surface.

Observation. Ces deux théorémes sont dans une Lettre
de M. Borchardt, du 21 mars 1854, adressée a M. Her-
mite, qui a bien voulu m’cn faire part.



