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QUESTION 248 (Govrpsacn);
Par M. Pu. BEDOS,

Lléve cn mathématiques supérieures, maison de Assomption a Nimes.
LT vt

4mn — m —1 ne peut é4re\un carré (‘sbus—emendu m
et n étant des nombres entiers).

Démonstration. Soit fjmn—m —1=aq’. Si je dimi-
nue m et n de m” et n’, le premier membre de cette équa-
tion diminuera de 4mn”+ 4nm" — 4m"n" — m", et pour
qu’apreés cette diminution I'expression devienne (¢ —1)?,
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il faut que
fmn” +4nm” — 4m’ " —m" =o2a — 1,
De cette équation je tire

mn —)m" — 2a 41
_ (4 )

4n" =

.
m” -—— m

dmn —m— 20 41

fn" =fn -1 +

"
m — m
et. cn posant

m” = fmn— 2a 41,

on a

On a donc pour m” ei n” des valeurs entieres; d’vu il suit
que si a® est un carré contenu dans la formule donnée,



(279 )
(a —1)* y sera aussi contenu. On arrivera ainsi aux
premicrs carrés 4 et 1. En posant
fmn— m—1=1,
ona
2

III:Z"—_—;q

équation résolue en nombres entiers cn faisant
n=o0, m=——2.
Mais si je pose
fmn—m =1 =4,
d’on
5
m—= ———
4n—1
cette équation nc peut étre résolue en nombres cntiers.
Donc la formule donnée ne peut contenir le carré 4 ni
aucun carré supérieur; elle contient le carré 1, et aussi,

si I'on veut, le carré o, en faisantn —oet m = —1.

Démonstration d’Euler.

1. Lemme. La somme de deux carrés n’admet pas de
diviseur de la forme 41 — 1 (Fermar).
2. L'équation

fmn —m—i1=a?

est impossible; il s’ensuivrait que

cc qui cst contraire au théoréme précédent.

. a’ -+ . .
3. Corollaire. = est un nombre fractionnairc:
donc
a’ <1 L 4n
dn—1 T hgn—1




( 280 )

est aussi un nombre fractionnaire, ou bien

b*+n
o+ = nomb. fract.;
fn—1
de la
b+ n b+ 4n?
- n:———é——_—nomb. fract ,
4n—1 4n —1
ou bien
ct+ 4
——-—4 = nomb. fract.;
fn—1
de la .
4 n? 44
c+r +nr= -——i—z nomb. fract.,
fn—1 4n—1
ou
d*+ n?
T nomb. fract.;
fn—1
et, en général,
oL
a'+n
fn—1

ne peut étre un nombre entier m, o a est un nombre

entier positif; donc I'équation
fmn—m — n* = a

est impossible; ainsi a*+ n* n’admet pas de diviseur de

la forme 4n —1.

4. Euler se sert du signe = pour désigner I'impossibi-
lité; ainsi 2™+ y "= z™, lorsque m n’est pas égal a 2,
exprime un théoréme de Fermat. Ce signe trés-commode
est de Goldbach ; il n’a été admis, que je sache, que par
Euler. C'est une impossibilité d'un autre genre que I'ima-
ginarité.



