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QUESTION D’EXAMEN SUR LE TRAPEZE ET LE QUADRILATERE
INSCRITS.

1. Prosrime. Inscrire dans le cercle donné un tra-
peéze dont Uaire et les cotés non paralléles, nécessaire-
ment égaux, sont donnés.

Solution. Soit ABCD lc trapéze inscrit; faisons

AD=BC=a, AB=x, CD=y,
AC=BD=12z, S =—aire, D = diamétre.

La distance des deux bases AB, CD est égale a

What— (y —a);

donc

S=1@+y)Via'—(r+a) +far.
Or dans le trapéze inscrit, I'on a
a’ 4+ xy = z4
donc
(v) S=i(=+r)Vhz— (4]
Soicnt s et s’ les aires des triangles ABC, ACD;on a
arz =Ds, ayz=Ds; dou az(z+y)=DS.

Remplacant dans 'équation (1) x +y par sa valeur, et
faisant disparaitre le radical , on déduit

(2) fa'(D'—a')zt =D8§;

on peut donc construire géométriguement z, et 'par con-
séquent le trapéze.

Au moyen de Péquation (2), connaissant trois des
quatre quantités a, z, S, D, on peut construire la qua-
triéme. S croissant proportionnellement au carré de z, il
s'ensuit que S est un maximum lorsque z est un dia-
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meétre, et alors le trapéze devient un rectangle inscrit.

On trouve aussi

a*(z + y) =4S (D* — a*),
ce qui donne la valeur de x + y, facile a construire de
plusieurs maniéres. Soit A’ le point diamétralement op-
posé a A; on aura
DA’ = VD' — 22 = b;

et faisant S = 2al, on obtient

bz =D, (v+yP=40bl

Observation. Pour le cas général du quadrilatére, voir
tome VII, page 69.

1I. Soienta, b, c, d les quatre cotés consécutifs d'un
quadrilatére inscrit, m la diagonale qui va de I'angle ab
a I’angle c¢d, et n laseconde diagonale : on aura

m*(ab + cd) _ n*(ad + be)

ac+ bd = ad+ be ~  ab+cd
(l7+d2—-bz—07_ _az—i—bl—l"—d?
(‘OS(a, d)———m» COS(!I, b)—m——-,
. 28 . 28
Sm(a, d)—-m, sm(a, b)——m.

bd) (ab
S=aire (».t. VII, p. 70); D*= (ac+bd)(a 4_;"1) (ad+ bc);

R . . . d
D = diamétre du cercle circonscrit; sin(a, m) = o

sin(b,m):l—;-:, sin(a,n):%; sin (b, 7) = =

(=1

28
ac+ bd’
2s—a-+b+4+c+d.

sin (m, n) = S'=(s—a)(s—b)(s—c)(s—d);



