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( 47)

THEOREME SUR LES CARRES DES COTES D'UN TRIANGLE
RECTILIGNE (*).

1. Lemme. Soient A, B, C les trois sommets, et a, b, ¢
les trois coOtés respectivement opposés, et S l'aire du
triangle ABCj; on a la relation

4S (cot A —+cotB +cotC) =a*+ b + c.

Démonstration. On a a® = b® 4+ c?— 4S cot A, et
encore deux équations analogues; ajoutant les trois équa-
tions membre 4 membre, on obtientla relation indiquée.

II. Théoréme. Sur chaque c6té du triangle ABC on
construit extérieurement un carré. Soient A’, B/, C’ les
centres des carrés construits sur BC, AC, AB; on aura

aire A’B' C’

——— T + t tCh.
~re ALC 1 + +(cot A + cot B + cotC)

Démonstration. Conservons la méme notation que

dans le lemme. L’aire de I’hexagone AC'BA/CB est

évidemment ; (a* + b* + ¢*) +~ S : on a AC = —\;—:3
2

b CAB = 1# + A . donc l'aire du triangle

_—_—_-\/—g,
be

C' AR est égale a o A= 2 cot A; de méme,

AP

S
aire B'CA’ = ;cotC; A'BC = § cot B;

donc
aire A’B' C' = 1 (a? + b*+¢*)+ S — 1+ S (cot A + cot B +cotC),
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(48)
et, d’aprés le lemme,
aire A’B'C’=S[1 +  (cot A + cot B -+ cot C'].
i C.Q.F.D.

III. Si T'on construit extérieurement un carré sur
chaque c6té d'un triangle rectangle, I'aire du triangle
qui a pour sommets les centres des trois carrés est égale
au carré formé sur la demi-somme des cotés de 'angle
droit.

C’est une conséquence immédiate du théoréme pré-
cédent,



