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SOLUTION DE LA QUESTION 201

(Voir p. 44),

Par M. HAREL (Jucss),

Eléve du lycée de Rouen.

Soient P, P' deux points appartenant respectivement
a deux ellipses homofocales, tels que les tangentes
qu'on ménea ces courbes en P ct en P’ se coupent a angle
droit; en désignant parl le point de leur intersection,
et par C le centre commun des ellipses, la droite CI di-
visera en parties égales la distance PP’ (Strebor). .
Soient 2a et 25 les deux axes de I'ellipse intérieure,
ct 2A et 2B les axes de Vellipse extérieure; les équations
de ces deux ellipses, rapportées a leur centre commun et
a leurs axes, seront
aty? + b*x = a’b?,
A?y? + B'x? = A’B-.
Soient x’ et y' les coordonnées de P, x” et y” celles
de P’; I'équation de la tangente en P est
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I’équation de la tangente en P’ est
Bx” B:
IE Tyt
les coordonnées du point d’intersection I sont
_ a’A’(B’_y’— b’]”)
T aBry’a” — A? b’x’y”’
_ b*B*(a’a” — Z'AY)
Yy = aQB’y'.z‘” —A? b’.z"_y” ’

donc I’équation de la droite CI est

o b*B*(a*x” — 2 A?) -
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11 faut faire voir que cette équation est satisfaite pour
les coordonnées du point milieu de PP’, coordonnées qui

! " xl + .T” . . .
sont -2 ey et c’est-a-dire il faut montrer que
I'on a
Y +r” 0B (a’x” — 2'A?) (2 + z”
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A’B"(az_}”z —+ bz_z,'z) -+ A q? (B’—— bz))’,]’”
— a*h? (B’x”’-—}— Azy//:) + B:2b? (a:___ A')x’.z:”.

Or (x', y') étant sur la premiére ellipse, on a
a?y,? + b?x/2 :~a2 bﬁ;
(x”, y") étant sur la seconde ellipse, on a
A'y" 4 B'z"*= A*B*.
11 suffit donc de démontrer que
—a*A'y'y" (b* — BY) = b*B*a’ 2" (a* — A?).
Or, les tangentes étant perpendiculaires, on a

QA2 AN AR2 T Al
a*Ay" y' = — b*Bix’ 2"
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les deux ellipses étant homofocales, on a aussi
b — B*=a®* — A

La relation ci-dessus est justifiée; donc le théoréme est
démontré.

Nota. Le lieu géométrique du point I est un cercle
concentrique aux ellipses, ce cercle est touché au point I
par le cercle décrit sur PP’ comme diamétre (voir tome V,

page 127); donc le rayon CI passe par le milien de PP’.



