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TRIGONOMÉTRIE.

THÉORÈME I. Dans un triangle rectiligne ABC, on a
la relation

sin2 A -+- sin2 B -H sin2 C = 2 sin A sin B cos C
-f- 2 sin A sin G cos B -h 2 sin B sin C cos A.

Démonstration. Circonscrivons une circonférence au
triangle : on a

tf = 2RsinA, & = 2RsinB, r = 2 R s i n C ;

«, &, c sont les côtés et R le rayon. Or
a2 = b7 -4- c- — 2 b cos A ;

donc
sin- A = sin2 B -H sin5 C — 2 sin B sin C cos A.

On a deux autres équations analogues ; les ajoutant, on
trouve la relation énoncée.

THÉORÈME II. Soit un triangle sphérique ABC 5 a,
b, c les côtes, et A', B', C' les angles du triangle recti-
ligne formé par les cordes; on a la relation

sin2 {c + sin2Y b -f- sin2 \ c = 2 sin \ a sin \ b cos C'
-4- 2 sin \ a sin | c cos B' 4- 2 sin \ b sin { c cos A'.

Démonstration, Les trois cordes formant le triangle
rectiligne sont égales à

2sin ja, 2sin\b y 2 sin \ c,

et Ton a dans ce triangle

4 sin21 a = 4 sin2 { 6 -+- 4 sin2 { c — 8 sin \ b sin \ c cos A'.

On a deux autres équations analogues ; ajoutant à celle-ci,
on trouve la relation indiquée.


