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SOLUTION DE LA QUESTION 178 (p. 75).

PAR M. B. JAUFROID,
mattre d’études au lycée de Dijon , admissible A PEcole normale supérieure.

(Fig. 25.) Je prends pour axes des coordonnées, les axes
principaux de I'ellipse : on aura
a'y*4+-b*x'=a’l’ pour Vellipse;
(1) ¥+ ax*=a’ pour le cercle décrit sur le grand
. axe;
(2) = a (x—c) pour unc corde quelconque MN
passant par le foyer F.
(3) y=— :: (x—c) pour la corde PQ perpendiculaire
a la premiére.
(Fig. 25.) Soient x', y', x", " les coordonnées des points
d’intersection de MN avec le cercle.
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MN' =4 =

. 1
En changeant dans cette expression « en — ) et par con-

2

, 1
séquent «” en — , on trouve :
o

PR 2 2 2
PQZ —4 b +a:l , dot dz+dh=4(d1+b9);
14«

donc les cordes MN , PQ sont égales a deux diamétres con-
jugués dans Dellipse.
Soit y=mx V'équation du diamétre ¢gal a 4, et x/, »/,
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x), ! les coordonnées des extrémités de ce diamétre, ona:
diz(rf_xﬂ)ﬁ_*_(yl__yﬂ)ﬂ‘

On trouve :
" ma a:bz . e aabzm: _
('Zl X, ) —ﬂ' a:ma_*_bz’ (.}’x J’x )_4a:mz+b|)

P b(14-m*)

am'+- b’

En changeant m en+', on a pour 4" :
du— albﬁ(i+"lll)
T am bt

Les deux équations en m et m' sont donc
alb2(1+m:) _ a:+b2aa ct asb1(1+mlz) . bn+aa«:
am+b6 T 14 am "+ T 14’
en les résolvant et prenant 2 et m' de signes contraires,
ona:

ba b
m=== ; m'=3 —
’ + 2«

a ’

et 'on a bien

Soit maintenant y— ax un diamétre paralléle a la corde
y==(x—c), les coordonnées du point d’intersection de ce

o 1
diameétre avec la corde y = — - (x—-c) sont :
== C. . . alC
IR WL A pr

la distance de ce point d’intersection au centre est donc

v c4) e
\/-Z' +‘}' (l+a’)2 ‘/_._.1 +a,’ ’

par conséquent, les segments de ce diamétre sont :

Ann. DE MaTHEM. VII, 10
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Cherchons maintenant les rayons vecteurs menés du foyer

(4)

a

©)

a+t

. . . . ba
F aux extrémités du diamétre conjugué y = mx ou —

en prenant le signe - pour m. Les coordonnées des points
d’intersection de ce diamétre avec 'ellipse sont :

r== iz____; _y=i ba ;
Vite Vits

la distance du foyer F a chacun de ces points est

a 2 b
\/(c’ i) e =
_\/ (142 —2acV/ 1ot Ve
- 1} -

_\/ ctaito)—2ac) i fa
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_ aV14+d —c
Vifd

expression égale a (4). Faisant le méme calcul pour le

’

deuxiéme rayon, on trouve :

a\/1—|—a’-—c
Vige

expression égale a (5).

1
Sion prend le diamétre y = — - paralléle a la corde

1
y = — = (x—c), on trouve pour les segments de ce dia-
a
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métre, déterminés par la corde y = a(x—c), et pour les

rayons vecleurs menés du foyer F aux extrémités du dia-

L b .
métre conjugué y — — — x, les expressions communes
aax

AV 1 7—cx  aV/ ita—+tes
et .
Vits Vitas
La deuxiéme partie du théoréme se trouve ainsi démon-

trée. Dans hyperbole , la somme des carrés des cordes MN
el PQ) est conslante.




