NOUVELLES ANNALES DE MATHEMATIQUES

MENTION
Solution du probleme 102

Nouvelles annales de mathématiques 1'¢ série, tome 4
(1845), p. 654-656

<http://www.numdam.org/item?id=NAM_1845_1_4_ 654 1>

© Nouvelles annales de mathématiques, 1845, tous droits
réserveés.

L’acces aux archives de la revue « Nouvelles annales de
mathématiques » implique ’accord avec les conditions
générales d’utilisation (http://www.numdam.org/conditions).
Toute utilisation commerciale ou impression systématique
est constitutive d’une infraction pénale. Toute copie ou
impression de ce fichier doit contenir la présente men-
tion de copyright.

‘NuMDAM

Article numérisé dans le cadre du programme
Numérisation de documents anciens mathématiques
http://www.numdam.org/


http://www.numdam.org/item?id=NAM_1845_1_4__654_1
http://www.numdam.org/conditions
http://www.numdam.org/
http://www.numdam.org/

SOLUTION DU PROBLEME 102. (V. p. 370.)

PAB M., MENTION ,
¢éléve en spéciales.

Quatre points sont sur une méme circonférence ; dans
chacun des triangles formés par ces quatre points trois a trois
existe un point de rencortre des hauteurs : ces quatre points
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de rencontre sont sur une méme circonférence égale a la
premicre.

I. Lemme. Dans tout triangle, la distance du cercle cir-
conscrit , & I'un des cOtés, est égale a la moitié¢ du segment
de la hauteur paralléle a cette distance ; segment compris
entre le sommet et le point de rencontre des trois hauteurs.

Soit un triangle ABC dans lequel O est le point de renconire

des hauteurs, O'le centre du cercle circonscrit, je dis que
nous aurons : O'E = % , 0D = I-;;)

En effet, joignant ED , nous aurons deux triangles O'DE,
AOB qui sont semblables ; donc nous aurons :

0'D:BO::DE:AB::0'E:BO.

Mais ED = AB ; donc OD= Bo R O'E—:-A—Q.

2 2 2
1l en est de méme de la troisieme distance.

I1. Soit un quadrilatére inscrit ABCD: E, G, I, H sont
les points d’intersection des hauteurs. Il suffit de démontrer
que le quadrilatére EGFH a ses cOtés paralléles et égaux a
ceux du quadrilatére donné.

1° Je vais démontrer , par exemple, que EG est paralléle
a AB : d’abord AG et BE sont paralléles ; il faut donc prouver
que BE = AG.

Or, d’apreésle lemme précédent, O élant le centre du cercle,
nous avons BE=20I , AG=2 OI ; donc BE = AG. Démon-
trons encore que IFH est paralléle a DC : il faat faire voir que
CH = DF. Or DF = 20K ; CH = 20K ; donc DI = CH.

2° La circonférence circonscrite a ce nouveau quadrilatére
est égale a la premiére. En effet, si nous prenons les deux
triangles GEH, ADB; ces deux triangles sont égaux , et
quand deux triangles sont égaux , les rayons des cercles cir-
conscrits a ces triangles sont égaux.

Le théoréme est donc entiérement démontré.
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Si le quadrilatére a deux angles droits , la démonstration
est immédiate.

Le quadrilatére est alors BFDE.

DF étant perpendiculaire 4 BC sera paralléle 4 AB :

BE étant perpendiculaire 3 AD sera paralléle 3 DC :
BF sera de méme paralléle a AD, ainsi que DE a BC.

(Prochainement la solution du probléme 101, par le méme.)



