NOUVELLES ANNALES DE MATHEMATIQUES

AMPERE
Théorie du calcul élémentaire

Nouvelles annales de mathématiques 1™ série, tome 4

(1845), p. 105-109
<http://www.numdam.org/item?id=NAM_1845_1_4_ 105 0>

© Nouvelles annales de mathématiques, 1845, tous droits
réserveés.

L’acces aux archives de la revue « Nouvelles annales de
mathématiques » implique ’accord avec les conditions
générales d’utilisation (http://www.numdam.org/conditions).
Toute utilisation commerciale ou impression systématique
est constitutive d’une infraction pénale. Toute copie ou
impression de ce fichier doit contenir la présente men-
tion de copyright.

‘NuMDAM

Article numérisé dans le cadre du programme
Numérisation de documents anciens mathématiques
http://www.numdam.org/


http://www.numdam.org/item?id=NAM_1845_1_4__105_0
http://www.numdam.org/conditions
http://www.numdam.org/
http://www.numdam.org/

— 105 —

THEORIE DU CALCUL ELEMENTAIRE.

PAR M. AMPERE. (Buvre posthume.) ()

INTRODUCTION.

1. Le calcul, considéré sous le point de vue le plus général,
est I’ensemble de toutes les opérations que nous pouvons
exécuter sur Tes nombres.

2. Les plus simples de ces opérations n’exigent qu’un mo-
ment de réflexion, et deviennent plus ou moins familiéres
a tous les hommes qui vivent en société. Mais notre intelli-
gence ne pourrait suffire aux combinaisons qu’elles exige-
raient dés qu’elles deviennent plus compliquées, sans I’heu-
reuse invention des signes dont nous nous servons pour
écrire toutes celles de nos pensées qui se rapportent a des
nombres.

3. Outre 'avantage de les fixcr ainsi sous nos yeux, pour
r’avoir plus & craindre de les confondre ou de les oublier,
nous sommes, a l'aide de ces signes, et de quelques régles
simples et faciles a retenir, parvenus & pouvoir nous assurer
de la justesse de ces opéralions, sans étre obligés de fatiguer
notre esprit et notre mémoire des raisonnements qui, sans
cela, nous auraient été nécessaires pour atteindre le méme
but.

4. Cest T'usage continuel que nous faisons de ces signes
dans toutes nos opérations sur les nombres qui a fait don-
ner plas particuliérement lc nom de calcul, a I'art ingénieux
dont nous venons de donner une légére notion, ct dont cet
ouvrage est destiné a développer toutes les ressources.
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5. En analysant l'idéc que nous avons d’'un nombre, on
s’apercoit aisément que ce n’est que le résultat de la com-
paraison de deux grandeurs; développons avant d’aller plus
loin la signification que nous donnons ici a ce dernier mot.
D’aprés la définition adoptée par tous les mathématiciens,
le nom de grandeur s'applique également 4 tout ce qu’on
peut concevoir comme susceptibled’augmentation ou de dimi-
nution, dans les objets dont ils étaient cnvironnés ; la lon-
gueur, 'épaisscur, le poids d’un corps, sa vitesse s’il est en
mouvement, la fortune d'un homme , I'étendwe d'un champ,
sont donc autant de grandeurs (¥).

8. On ne peut acquérir une idée juste et précise d'un
objet quen y distinguant autant de grandeurs différcntes qu'’il
y a de maniéres de le concevoir, augmenté ou diminué, et
en déterminant la valeur, c’est-a-dire le point précis d'aug-
mentation ou de diminution de chacune de ces grandeurs.
Il ne soffit pas, par exemple, de savoir qu’un corps a unc
certaine longueur, un certain poids, qu'il se meut avec unc
certainc vitesse, etc. Il faut encore savoir précisément quels
sont cette longueur, ce poids, cette vitesse.

9. Le moyen le plus général et souvent le seul dont nous
puissions nous servir pour délerminer ainsi les valeurs des
différentes grandeurs sur lesquelles nous sommes dans le
cas d’opérer, consistc a les comparer a une autre grandeur
prise parmi celles qui nous sont plus familiéres ou qui se
trouvent plus a notre portée, en cherchant par quelles opé-
rations exéculées sur celle-ci, nous pourrions construire les
grandeurs qu’il est question de déterminer. L'idée de cette
sorle d’opération réduite au plus grand état de simplicité, est
précisément ce qu’on appelle un nombre; on connait qu’elle

est roduite a cet état, quand on peut procéder a la construc-
?
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tion sans recourir a aucune aulre grandeur. Chaque idée
numérique est désignée par un mot ou nom de nombre.

10. Nous ferons connaitre ces noms. Le choix de Ia
grandeur quon prend pour terme de comparaison n’est pas
absoloment arbitraire, il faut qu’il se trouve entre elle et
celle qu'on lni compare, un certain degré de ressemblance
qui existe par exemple entre une épaisseur et une longueur
ou une hauteur, et non pas entre une longueur et un poids.

On a donné le nom d’homogénes aux grandeurs, qui peu-
vent étre comparée immédiatement , et donner des nombres
pour résultats de leur comparaison ; les grandeurs hétéro-
genes sont celles qui se trouvent dans le cas contraire.

12. On voit par I'exemple que nous venons de donner,
que des grandeurs désignées par des noms différents, et qu’on
pourrait, sous ce point de vue, regarder comme n’étant pas
de la méme espéce, ne laissent pas souvent d’étre homogénes,
ct qu’on donne au contraire un méme nom a quelques gran-
deurs absolument hétérogénes, telles par exemple que celles
qu’on réunil en géométrie sous le nom générique d’étendue.
1l suffit d’étre prévenu de ces irrégularités dans le langage
usité pour éviter toute incertitude , relativement a4 I’homo-
genéité ou a hétérogénéité de deux grandeurs; la définition
précédente suffit d’ailleurs pour se décider a cet égard dans
le petit nombre de cas ou le sentiment de ’évidence ne ban-
nirait pas I'ombre du doute.

13. Les grandeurs dont nous venons de nous occuper, ne
peuvent étre considérées que comme des modifications de
I'objet ou nous les observons, et sans lequel elles ne pour-
raient exister; il y en a d’autres dont I'idée encore plos
abstraite suppose la coexistence de piusieurs objets dont la
comparaison seule peut nous donner I'idée de ces grandeurs.
C’est ainsi qu'en voyant deux corps nous concevons quelqoe
chose enire eux, qui peut élre augmenté ou diminué, ef
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que nous appelons leur distance ; qu’'en pensant a deux
ligues qui se rencontrent, nous concevons qu’elles peuvent
en se rencontrant toujours au méme point , étre approchées
ou écartées I'une de l'autre, et nous avons I'idée de la gran-
deur qu’on appelle angle, etc. Lagrandeur de ce genre qu’on
doit considérer avec plus de soin est celle que I'on appelle
tnégalité de deux grandeurs, et dont nous traiterons ci-
aprés plus au long.

14. Pour délerminer les différentes grandeurs qu’on peut
distinguer dans un corps, il faudra, d’aprés ce qui précéde,
comparer chacune a une grandeur homogéne qui se trouve
dans un corps que nous puissions soumettre a chaque instant
a'examen de tous nos scns. Les hommes qui se livrérent les
premiers a cette recherche, durent naturellement choisir
dans leur propre corps, les grandeurs qui devaient leur
servir de termes de comparaison pour y rapporter toutes les
autres ; ils pouvaient comparer, par exemple, les longueurs
a celle de lear bras ou de leur pied, les épaisscurs a celle
de leur doigt, les poids a celui de leur corps ; mais ces gran-
deurs n’élant pas toujours les mémes dans un méme individu
et éprouvant encore plus de variété quand on veut juger
d’aprés soi des déterminations faites par une autre personne,
on imagina bien(ot d’établir des termes de comparaison plus
fixes, et dont chacun pit aisément, dans l'ordre établi de
la société, se procurer des modéles qui fussent les mémes
pour tous ; quelques-uns des noms qui servent a les désigner
comme aune, pied , elc., conservent encore des traces ély-
mologiques de leur premiére signification. Les nombres qui
résullent de ces comparaisons, et qui déterminent toutes les
grandeurs qu’on distingue dans un méme objet , forment par
leur réunion une description de cet objet aussi détaillée
qu'on peut la faire sans le montrer, ou une figare qui le
reprosente ; c’est ce qu’on obtient quand on peut dire, par
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exemple, que sa longueur est de tant de toises, son poids de
tant de livres, le prix qu’il a habituellement dans le com-
merce, de tant de francs, etc. Nous n’insisterons pas sur
Putilité de cette espéce de description d’un objet; sans cela
Yidée que nous acquérons de ceux qui sont soumis a 'exa-
men de nos sens deviendrait si confuse, dés qu’ils seraient
loin de nous, par la faiblesse de notre mémoire, qu’elle ne
pourrait plus nous étre d’aucune utilité dans toutes les opé-
rations qui exigent de la précision ; il nous serait d’ailleurs
impossible de communiquer cette idée sans le secours des
mémes nombres, en sorte que notre langage méme ne peut
s’en passer, et que nous sommes obligés d’y avoir recours ,
dés que nous voulons donner dela précision a ce que nous
avons a dire relativement a quelque grandeur que ce soit.
11 nous reste a dire un mot de la maniére dont on détermine
ces nombres dans chaque cas particulier.
(La suite prochainement.)



